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Grundlagenfragen, Philosophie, Logik. 


Fraenkel, A.: Zum Diagonalverfahren Cantors. Fundam. Math. 25, 45—50 (1935). 
Eine sehr sorgfältige Darlegung dieser Methode mit dem Ziel, die Einwände von 
P. W. Bridgeman [Scripta Math. 2, 224 (1934)] u.a. zu entkräften. Der Verf. hebt 
> daß man mit Hilfe des Verfahrens auf konstruktivem Wege transzendente 
ahlen bestimmen kann. Seine Formulierungen sind in den Hauptsachen auch in- 
Luitionistisch einwandfrei. A. Heyting (Enschede, Holl.). 
Bennett, Albert A., and Charles A. Baylis: A caleulus for propositional concepts. 
ind 44, 152—167 (1935). 
This is an abstract theory of the calculus of propositions of the same general type 
s that proposed by C. I. Lewis (see for example Lewis and Langford’s “Symbolic 
ogic”, 1932, Chap. VI and app. II). It is characterized by the presence of two kinds 
f implication, a strict and a material; of these the former is interpreted as the relation 
hich holds between two propositions a and b when and only when b follows logically 
rom a, while the latter holds whenever 5 isttrue or a false. In the theories of Lewis 
triet implication is defined by means of a notion of modality (possibility or impossi- 
ility); on the other hand the present authors take striet equivalence ‚as a primitive 
peration, along with the logical product and negation. Their primitive propositions 
onsist essentially of Huntington’s fourth set of postulates for Boolean Algebra 
"Trans. Amer. Math. Soc. 35, 280ff., and 557 (1933)], with asserted striet equi- 
alence playing the role of equality, together with a single additional postulate to 
he effect that (a=a)—=1. On this basis the authors give formal derivations of 
formulas and rules essentially as follows: (a) the rules for equality; (b) certain elemen- 
ary propositions of Boolean Algebra, following Huntington loc. cit., except that a 
impler proof of the distributive law is given; (c) the primitive propositions of the 
ropositional caleulus as given in Prineipia Mathematica; (d) the definitions and 
ostulates adopted by Lewis (viz. Bl to B8 incl.). On the other hand it is easy 
o show, (by the methods of Lewis and Langford, loc. cit., appendix II), that the 
ystem is actually stronger than the system B of Lewis; but the authors do not 
iscuss its relationships with any stronger system. The treatment is strietly abstract, 
and the initial data are set forth with unusual explicitness; it is not possible to 
maintain the distinetion between formal structure and interpretation in the limited 
space of this review. (See also Huntington, this Zbl. 6, 242 u. 386.) 
2 H. B. Curry (State College, Pa.). 
Kleene, $. C.: A theory of positive integers in formal logie. II. Amer. J. Math. 57, 
219—244 (1935). 
| This is Part II of the authors development of the theory of positive integers. 
(For Part Isee Amer. J. Math. 57, 153—173; this Zbl. 11, 2).. It is concerned principally 
with definitions by recursion. The author first shows that any function defineable 
intuitively by simple recursion can be defined formally and explicitly within his system; 
the same is true of some types of generalized recursion. He then shows how to define 
certain special functions of considerable complexity of which some of the most inter- 
esting are: (1) A function which enumerates formally (with repetitions) a given set of 
formulas A}, Ag, -- -, An together with all those derived from them by one or more 
applications of rules of the form A> R(4) or Ak B> R(A, B). (2) A function L 
which enumerates in their natural order all the positive integers or sets (dyads, triads, 
etc.) of integers satisfying a given condition, and is such that if less than k such integers 
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exist, then L(k) does not reduce to what is called a normal form in the symbolism | 
if the condition be «+ y’=z‘ with t>2, then the Fermat problem is equivalent 
to the question of whether Z (1) has a normal form. (3) A numerical function U which 
enumerates all those formulas & for which F(Q) is proveable, F being a (propositional 
function such that for some P, F(P) is proveable. This last result is expected to lead 
almost immediately to a contradiction, based on the Richard paradox. (See the previous 
review.) H. B. Curry (State College, Pa.). 


Ward, Morgan: A determination of all possible systems of striet implieation. Amer. J. 
Math. 57, 261—266 (1935). 

This concerns the theory of strict implication as presented by O0. I. Lewis im 
his and C.H. Langford’s book, Symbolic Logic (New York 1932). Three matrix 
representations of order four (due to Parry and Wajsberg) are given by Lewis 
in.the appendix to the above book. The author claims to show that these are the only 
matrix representations of finite order possible. It seems to the reviewer, however, 
that the author has made an error, in that he states ( in Table II) that the negation: 
of an undesignated value is a designated value; this is not the case, for example, in: 
Lewis’s Group III with 1 as the only designated value. This does not affect the author’s 
main thesis in regard to the structure of the matrices of order 4, it being simply necessary; 
to allow more than one choice of designated values in certain cases; but some modifi- 
cations seem necessary in the proof of the extension to matrices of higher order. 

 H.B.Curry (State College, Pa.). 

MeKinsey, J. €. C.: On the independence of undefined ideas. Bull. Amer. Math.. 
Soc. 41, 291—297 (1935). 

This is an elementary discussion of the significance of the notion of independence: 
of undefined ideas. This notion is defined in such a way that an idea is to be regarded| 
as dependent on the remaining ideas in a given theory when and only when there is: 
proveable in that theory a theorem to the effect that the given idea is equivalent to: 
a combination of the remaining ideas. The author points out that this notion is cor-: 
related with that of independence of postulates, and shows, by an example, that when. 
a primitive idea, dependent in the above sense, is replaced by the corresponding defined 
one, certain postulates may become dependent which were independent before. An 
example is also given of a proof of independence by construction of models. 

H.B.Curry (State College, Pa.). 
.  Bouligand, Georges: Sur les conditions de varianee des propositions. ©. R. Acad. 
Sci., Paris 200, 1509—1511 (1935). 

Wiederholung der früher mitgeteilten Definition (vgl. dies. Zbl. 11, 98). 

W. Feller (Stockholm). 


Lukasiewiez, Jan: Zur Geschichte der Auslagenlogik. Erkenntnis 5, 111-133 
(1935). 


Rougier, Louis: La scolastique et la logique. Erkenntnis 5, 100-109 (1935). 


Jörgensen, Jörgen: Einige Hauptpunkte der Entwieklung der formalen Logik seit 
Boole. Erkenntnis 5, 131—142 (1935). 


Morris, Charles W.: Some aspects of recent American seientifie philosophy. Er- 
kenntnis 5, 142—149 (1935). 


Ajdukiewiez, Kasimir: Der logistische Antiirrationalismus in Polen. Erkenntnis 5, 
151—161 (1935). 


Altshiller-Court, Nathan: Art and mathematies. Scripta Math. 3, 103111 (1935). 


Frank, Philipp: Zeigt sich in der modernen Physik ein Zug zu einer spiritualistischen | 
Auffassung? Erkenntnis 5, 65—80 (1935). | 2 


! 
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Algebra und Zahlentheorie. 


Aitken, A. C.: A useful expansion in applieations of determinants. Math. Notes 
Nr 29, XXV—XXIX (1935). 

Die von Schweins 1825 gegebene Entwicklung eines Quotienten zweier Deter- 
minanten (die seitdem noch mehrmals wiederentdeckt wurde) ist noch wenig bekannt. 
Als Beispiel wird die Formel 


(a,bz05d4) a, + bı Ye (a2b3) (b1 ca) (a2b3C4) (b1C2d;) 


(bad) a 1.b, by (b2c5) (b2C3) (b205d,) 
angeführt und bewiesen, sodann folgen Anwendungen auf die Herleitung der Newton- 
schen Interpolationsformel, auf die Umformung einer quadratischen Form in eine 
Summe von Quadraten und auf die beste Annäherung einer Funktion durch ein 
Polynom (im Sinne der Methode der kleinsten Quadrate). L. Schrutka (Wien). 

 Maedonald, J. A.: Note on the summation of finite algebraie series. Math. Notes 
Nr 29, XIII—XX (1935). 
Eine elementare Diskussion über die geschlossene Auswertbarkeit von Summen 
der Form a, A, RR 
BR ob haha 200 500.28 


n+1 
insbesondere in dem Fall, daß a;, b,; Polynome in ksind. Das Hilfsmittel ist die Identität 
ar dı N Miu RN R ) 
c+dı (c+d)(c+d) (e+d1)...(c+d,) € (e+dh)...(c+d)) 
Rogosinski (Königsberg i. Pr.). 

Weisner, Louis: Irredueibility of polynomials of degree z» which assume the same 
value nr times. Bull. Amer. Math. Soc. 41, 248—252 (1935). 

Verf. beweist folgenden allgemeinen Satz: Sind ganzrationale n, k gegeben, so 
gibt es nur endlichviele, nichtäquivalente, ganzzahlige Polynome n-ten Grades, die 
den Wert k bei n verschiedenen ganzzahligen Werten des Argumentes annehmen. 
Dabei nennt er zwei Polynome F(x), @(x) äquivalent, wenn sie in der Beziehung 
F(x)=+G(x + h), h ganz, stehen. — Der Verf. gewinnt dies Ergebnis mit Hilfe 
folgender Hilfssätze: I. Ist f(a)=ar(e — tb)... m-)Ek; %h,tı,...,tn-ı 
ganz positiv, und sind die Ungleichungen 2nk <atı...in-ı, 2nk< at, ]](y— 4) 


® 
(=1,...,n— 1) erfüllt, so sind die Wurzeln von f(x) reell und liegen innerhalb der 
Intervalle [-4, +3, y,- 4, 4, +3])G=1...,,n— 1). — I. Ist A=4(n) durch 
1(2)=1, (3) = 4, (4) =6, (5) = 3, A(6) =1, An) = 0 für n=7 definiert und 
gilt eine (oder mehrere) der n Ungleichungen 


TED Elder —l) 
so ist /(x) irreduzibel. — Da aber nur endlichviele f(x) keine dieser Gleichungen be- 
friedigen, so ist damit der Satz bewiesen. N. Tschebotaröw (Kasan). 


Cattaneo, Paolo: Sulle soluzioni multiple delle equazioni algebriche. Period. Mat., 
IV.s. 15, 182—184 (1935). 

An Stelle der Bedingungen =0,f=0,"=0,..., /e-D) = 0 für eine r-fache 
Wurzel einer Gleichung kann man, indem man f homogen macht und den Eulerschen 
Satz über die homogenen Funktionen anwendet, Bedingungen erhalten, die sämtlich 
Gleichungen vom selben Grade wie /"-" sind. An einem Beispiel wird dann gezeigt, 
wie der Grad noch weiter vermindert werden kann. L. Schrutka (Wien). 

Young, Alfred: The applieation of substitutional analysis to invariants. Philos. 
Trans. Roy. Soc. London A 234, 79—114 (1955). ' 

Die „erzeugende Funktion“ (e. F.), deren Koeffizienten die Anzahlen der linear- 
unabhängigen Kovarianten verschiedener Ordnung einer ternären Form n-ter Ordnung 
ergeben, ist nach einer früheren Arbeit des Verf. [Proc. London Math. Soc., II. s. 85, 
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425 (1933); dies. Zbl. 7, 149] gleich (1— y)(1— 2) (1- .) mal der e.F. für Gradienten, 


d.h. für Potenzprodukte der Formenkoeffizienten vom Grade ö. Diese letzteren e. F.) 
‘wird nun auf die Form ; k a 


1 iti — i > . bedeutet, 
ebracht, wo ß eine Partitio $, +ß&+- +, =6 mit f} =ß > Pr „ 
n die Anzahl der Elemente in der symmetrischen Gruppe ©;, die in Zyklen der Grad: 
Pi ---» Pr zerfallen, und 
1 ar+2)y yr+dr | 1 z22r yer 


u — A 6 yr E iezr7% yr 
101 1 En 1 


ist. Ersetzt man ha durch hay, wo K ein Charakter der ©; ist, so erhält man die e.F. 
für Kovarianten von mehreren Grundformen mit bestimmtem Symmetriecharakter.. 
Analoge Ergebnisse gelten für binäre und m-äre Formen. Läßt man die Ordnung n 
der Grundform unbeschränkt wachsen, so erhält man die e.F. für „Perpetuanten 
einer ternären Form in Gestalt einer Potenzreihe 


Y fs (x, y) rn 
| (1—a)(1 - (1 I -.. (13) 


=. ha) =Bryrt... la... .W: 


a=(k— 1) +(h— 2)on-ı + "-- #05, 
wo die f,,,...,an(2) bemerkenswerte Polynome in z sind, die auch in der e. F. für binäre 
Perpetuanten auftreten und von der Partitio d6 = %t%s+:+% mit; 
%=0,:::>=0%, abhängen. Setzt man zur Abkürzung 
rl =1—- 7, 
KU ZH En De EZ 


Te 2) - III I%, ER JE = 1: Tl, + h— gi]! 
h F<t r 


so’ ist 


| | = [3]! Er "1 .{r Zeilen-,.« Spalteninde si 


BANE. a [5]! | 
Dr FAITABSUAE | | 
ß van der Waerden (Leipzig). 

Brauer, Richard, and Hermann Weyl: Spinors in n dimensions. Amer. J. Math. 
57, 425—449 (1935). 

Nach Cartan [Bull. Soc. Math. France 41, 53 (1913)] besitzt die orthogonale 
Gruppe ®, außer den eindeutigen Darstellungen, die durch Ausreduzieren der Tensor- 
darstellungen gewonnen werden können, noch zweideutige Darstellungen, welche alle 
aus einer einzigen zweideutigen Darstellung A vom Grade 2 (won =2vodern=2v-+1 
ist) erhalten werden können. Das Ziel der Verff. ist nun, diese Darstellung A algebraisch 
(statt mit der infinitesimalen Methode) zu gewinnen. Zu dem Zweck wird eine Algebra IT 
vom Range 2” konstruiert, deren Basiselemente 


den Multiplikationsregeln BG eo N ed u 

| P=1l, mMB=—pP 
unterworfen sind. Die Algebra ist für n = 2» eine volle Matrixalgebra vom Grade 2° 
[vgl. D. E. Littlewood, J. London Math. Soe. 9, 41 (1934); dies. Zbl. 8, 194)], für 
n—=2» +1 ist sie direkte Summe von zwei solchen Matrixalgebren. Für n = 2» 
besitzt die Algebra I/ daher eine einzige, fürn = 2» + 1 zwei irreduzible Darstellungen 
vom Grade 2”. Setzt man fest, daß das Produkt ı PıP2-- - Pn (= 1 oder £) durch die 
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Einheitsmatrix dargestellt werden soll, so bleibt auch für a = 2» 41 nur eine Dar- 
stellung übrig, die mit 9,— P, bezeichnet wird. — Eine orthogonale Transformation 


P} = Noüik) P, 
führt die Darstellung in eine äquivalente Darstellung über, daher ist | 

PA=8P,81 
Die Matrices S, passend normiert, bilden die gesuchte zweideutige Darstellung A von 9,. 
Die Vektoren des Darstellungsraumes heißen Spinoren. Die kontragrediente Daärstel- 


lung A ist äquivalent A, und das Produkt Ax A ist Summe von Tensordarstellungen 
D+Tı+:- +1, n=2») bw. I, +1, + --- +1, (n=2» +1). Das heißt: 
Aus den Produkten y4® von zwei Spinoren kann man genau einen Skalar, einen 
Vektor, einen Tensor 2. Stufe usw. aufbauen. — A ist irreduzibel. Bei Beschränkung 
auf die engere orthogonale Gruppe 9; zerfällt A im Fall n — 2» in zwei irred. Dar- 
stellungen A* und A-. Im Fall der reellen orthogonalen Gruppe wird, bei beliebiger 
Signatur der quadratischen Grundform, das Verhalten der konjugiert-komplexen 
Darstellung A untersucht. — Damit ein Vektor „Stromdichte‘‘ mit positiv-definiter 
Zeitkomponente als lineare Kombination der Produkte 4 y® existiert, muß der Träg- 
heitsindex der Grundform gleich Eins sein. Ist das der Fall, so läßt sich die Diracsche 
Theorie des Elektrons auf n Dimensionen übertragen. van der Waerden (Leipzig). . 
Mori, Shinziro: Über allgemeine Multiplikationsringe. I. J. Sci. Hiroshima Univ. A 
4, 1—26 (1934). 
Mori, Shinziro: Über allgemeine Multiplikationsringe. II. J. Sci. Hiroshima Univ. 

A 4, 99—109 (1934). ’ 

Unter Zugrundelegung der Krullschen Definitionen [Idealtheorie in Ringen ohne 
Endlichkeitsbedingung. Math. Ann. 101 (1929)] wird die Struktur von Ringen unter- 
sucht, in denen außer den Ringaxiomen noch folgendes gültig ist: Zu jedem Ideal B 
aus dem Ring Rt, das ein echter Teiler von a ist, gibt es ein drittes Ideal c, so daß 
a=bc. In solchen allgemeinen Multiplikationsringen gibt es kein Ideal zwischen 
p und p?, wenn p ein Primideal ist. p ist maximal, falls es nicht idempotent ist. Jedes 
Primärideal ist endliche Potenz eines Primideals. In jedem Ideal a + 0 mit a =a 
gibt es ein amita?—=a - 0. Besitzt R außer AR und (0) ein Primideal, so ist R idem- 
potent und gleich der direkten Summe m, + m,, wo ım, ein Einheitselement besitzt 
und m, idempotent oder Nullideal ist. Für das Weitere ist der kommutative Ring R 
in irgendeiner Wohlordnung gegeben. Dann ist jedes Ideal aus R mit seinem Kern 
identisch. Es werden notwendige und hinreichende Bedingungen für allgemeine Multi- 
plikationsringe angegeben: Besitzt der Ring R, in dem der Kern jedes Ideals eine 
kürzeste Darstellung ist, ein echtes Primideal, so ist $ dann und nur dann ein Multi- 
plikationsring, wenn folgende Bedingungen erfüllt sind: 1. Für jedes Primideal p gibt 
es zwischen p und p? kein Ideal. 2. Ist b echter Teiler von a und (b*, a) = (b"+1,a) + a, 
so gibt esendcbmitb=5?=#0 (a). 3. Für jedesaista—= Na. 4. Für jedes nicht- 
maximale Primideal p’ = R ist b=bp’, wenn bp. Bruno Schoeneberg. 

Landherr, Walther: Über einfache Liesche Ringe. Abh. math. Semin. Hamburg. 
Univ. 11, 41—64 (1935). 

Wenn ein einfaches hyperkomplexes System 3, bei algebraischem Abschluß des 


Grundkörpers k zu k ein vollreduzibles System 857 ergibt, so besitzt es ein eindeutig 
bestimmtes „Zentrum“ Z mit folgenden Eigenschaften: 1. 3 ist Z-Modul, also ein hyper- 
komplexes System 8z. 2. Der Grad von Z über kist gleich der Anzahl der direkten Sum- 
manden von 357%. 3.3z bleibt bei algebraischer Erweiterung des Grundkörpers Zeinfach, 
$z ist normal, d. h. sein Zentrum ist gleich dem Grundkörper. Dieser Satz ist anwendbar 
auf Lie-Algebren, soweit ihre volle Reduzibilität durch ein Diskriminantenkriterium ge- 
regelt wird. Das Zentrum ist hier nicht die Gesamtheit der mit allen vertauschbaren 
Elemente, sondern es wird aus der Zerlegung von $;,; gewonnen. — Der Hauptgegen- 
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stand der Arbeit ist die Theorie der normalen einfachen Lie-Algebren (Charakteristi 
Null), die bei hinreichender Erweiterung des Grundkörpers zu einer Lie-Algebra X vo 
Typus A der Cartanschen Klassifikation isomorph werden. U (gleich [M, M]) ist di 
Menge der Elemente des Ringes M der n-reihigen Matrizen, die die Spur Null habe 
und gemäß [XYJ=XY-—YX multipliziert werden; in derselben Weise definiert 
jede assoziative Algebra A eine „Ableitung“ [R, N]. Daß 3x% zu Ye äquivalent is 
(K ein Zerfällungskörper ist), kann man auch so ausdrücken: &; besitzt eine n-reihig 
Darstellung (im Sinne von r(zy) = [r(x) r(y)]) > T(x) durch Matrizen in K. Grund. 
legend ist nun das Lemma: Diese Darstellung ist eindeutig bestimmt bis auf 1. Trans 
formation mit regulären Matrizen in K, 2. Übergang zur negativen gespiegelten Matri 
(vgl. A. Weinstein, Der Fundamentalsatz der Tensorrechnung. Math. Z. 16). Zweii 
Fälle sind nun (invariant) zu unterscheiden. Fall I: Das Polynom |r(x) — E| hat: 
Koeffizienten in k. Dann ist 3 die Ableitung einer normalen einfachen assoziativen 
Algebra R über k; zu isomorphen Lie-AI-Algebren gehören isomorphe oder invers 
isomorphe Systeme; jede solche Ableitung führt zu einer AJ-Algebra. Damit ist die 
Theorie der normalen einfachen A/-Algebren auf die Theorie der entsprechenden 
Algebren zurückgeführt und insbesondere bei Zahlgrundkörpern das Isomorphie- und 
Existenzproblem (p-adisch) gelöst. — Im Falle IT beweist man, daß die Koeffizienten 
des charakteristischen Polynoms der allgemeinen Darstellungsmatrix 7(z) in eine 
quadratischen Oberkörper Q liegen; 39. ist alsdann AI-Algebra über 2. Ist jetzt; 
k ein p-adischer Körper, so ist 30 bereits Ableitung eines vollen Matrizensystems(!).. 
Aus dem interessanten Beweisgange seien folgende Einzelheiten hervorgehoben: Das; 
Lemma liefert unter anderem eine Matrix 7,, die noch gemäß T$ = ST,S-7 ab-- 
geändert werden darf. Sie erfüllt 
Tuer male 


(Potenzieren mit f heißt Ausüben eines gewissen Automorphismus der Ordnung mı 
auf die Elemente der Matrix). Im p-adischen Falle kam man nun, gestützt auf die alge-- 
braisch-arithmetischen (nicht die analytisch-topologischen) Eigenschaften der ein-- 
fachen Algebren, & zu 1 machen. Rein algebraisch wiederum folgt aus x —=1 die: 
Möglichkeit von T5 — E. Das aber bedeutet in der Theorie zu I, wo R explizit aus-: 
gerechnet wird, gerade 82 & Wo. Dies Ergebnis und Überlegungen über Hermitesche : 
Formen zu quadratischen (p-adischen) Erweiterungen Q/k ergibt den folgenden Satz,, 
der für den reellen Grundkörper ein Bestandteil der Cartanschen Theorie ist: Ist; 
das Zentrum k eines Systems vom Typus AIT ein p-adischer Zahlkörper, so gibt es: 


zu jedem der endlich vielen quadratischen Oberkörper 2 von k für reelle p_, 3 +1 


und für endliche p ein oder zwei nichtisomorphe Systeme, je nachdem, ob n ungerade. 
oder gerade ist. Die kennzeichnende Invariante erhält man aus der quadratischen 
Form $p (22). Zorn (New Haven). 

© Weil, Andre: Arithmetique et g&omötrie sur les variet6s algebriques. (Aetualites 
seient. et industr. Nr. 206. Exposes math. publies ä la mömoire de Jacques Herbrand. 
XI.) Paris: Hermann & Cie. 1935. 16 pag. Fres. 6.—. 

In seiner Thöse [Acta math. 52, 281 (1929)] hat der Verf. „Idealdistributionen“ 
auf algebraischen Kurven betrachtet, das sind solche Zuordnungen, welche jedem 
algebraischen Punkt der Kurve ein Ideal eines algebraischen Zahlkörpers zuordnen 
Für diese Distributionen wurde ein Zerlegungssatz definiert, welcher es gestattet, 
Distributionen in „Primdistributionen“ mit je nur einer Nullstelle zu zerlegen Jetze 
wird diese Theorie mit der Idealtheorie der Funktionenkörper in Zusammenhan e- 
bracht und dadurch zugleich vereinfacht und erweitert. — Es sei 7 eine irredizipid 
algebraische Mannigfaltigkeit im projektiven Raum 8,, ® das zugehörige Primideal 
in k[xy, %1,.- -, &n], k der Körper der algebraischen Zahlen, Q, der Restklassenring | 
[kzg, 2%». - > &\/B, 2 der Ring der ganzen Größen des Quotientenkörpers von Q,. 
Eine Stelle & bedeutet einen Homomorphismus von 2 auf k, bei dem die % nich 
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lle in Null übergehen. Jede Funktion f aus Q nimmt an jeder Stelle x einen Wert /(«) 
n. Es sei (x) der gr.gem. Idealteiler von &,(&),...,2,(&). Es sei U = (enschh) 
in Ideal von Q2, dessen Basiselemente fi», /ı homogene Funktionen der Grade 
1»: din %g,..., 2% sind. Dann gehört zu X an jeder Stelle z ein Ideal 


ak (Er f, (0) en). 


A (a? > (aa 


iese Ideale, als Funktionen von x, heißen wieder Distributionen. Zu jedem Ideal U 
ehört also eine Distribution. Nennt man zwei Ideale A, 8 von 2 äquivalent, wenn 


ea) UN), Kite, Zinn... An), 
nd zwei Distributionen a(r), b(r) äquivalent, wenn es Konstante c, d gibt mit 
c-ala)=0 (bir), d-bin)=0(aln)), 


o gehören zu äquivalenten Idealen äquivalente Distributionen, zu Teilern Teiler und 
u Produkten Produkte. So lassen sich alle bekannten Zerlegungssätze für Ideale 
uf die entsprechenden Distributionen übertragen. — Ein Ideal X ist äquivalent (1), 
enn X keine Nullstellen auf Y hat. Das gilt insbesondere für das Diskriminanten- 
deal einer unverzweigten Überlagerung von V. Die zugehörige Distribution ist also 
iquivalent (1). van der Waerden (Leipzig). 

Reichardt, Hans: Die Diskriminante einer normalen einfachen Algebra. J. reine 
ngew. Math. 173, 31—34 (1935). 

A sei eine normale einfache Algebra vom Grad N über dem Zahlkörper Q. Die 
‚Diskriminante‘“ A(a,,...,ay:) von N? Elementen aus A sei die N2-reihige Deter- 
inante |s(a,a,)|, wobei s(a) die Spur von a in einer absolut irreduziblen Darstellung 
on A bedeutet. Durchlaufen a,,...,@y: die Zahlen einer Maximalordnung o von 4, 
o heißt das Vereinigungsideal aller dazugehörigen A(a,,..., @x:) die Diskriminante d 


1 2 
on A (sie ist unabhängig von o). Es ist d = J/ Ai n/” ‚ n der p-Index von A. d ist 


p 

erner die bezüglich der regulären Darstellung von A über 2 gebildete Norm der Diffe- 
ente von A. d läßt eine Darstellung als größter gemeinsamer Teiler von endlich vielen 
ahldiskriminanten zu. Eine Beziehung zwischen d und den Diskriminanten der maxi- 
alen Galoisschen Teilkörper von A wird abgeleitet. Bezüglich einer anderen, mit Hilfe 
er regulären Darstellung von A definierten Diskrimmante vgl. die Arbeiten von 
Shoda und Nakamura [Proc. Imp. Acad. Jap. 10, 315—321, 443—446, 447—449 
(1934); dies Zbl. 9, 291; 10, 195]. Köthe (Münster i. W.). 
| Rado, Richard: A remark on Minkowski’s theorem about linear forms. J. London 
Math. Soc. 10, 115 (1935). 

Die vom Verf. kürzlich (J. London Math. Soc. 9, 164—165 (1934); dies. Zbl. 
9, 245) zum Beweise des Minkowskischen Linearformensatzes angewandte Methode 
führt zu folgendem weiteren Satz: Gegeben seien n lineare Formen L,(#,,.. ., %n) 
—L,(e)(1l<r<n) mit rationalen Koeffizienten und der Determinante D = 0, ferner 
n positive Zahlen b, derart, daß b,b,...b, — |D|; dann gibt es entweder n ganze 
Zahlen g,, die nicht alle Null sind, für die |L,()|<b,(r=1,...,n) gilt, oder n ganze 
Zahlen g,, für die |L,(Q)|=Ö5, und |L,(|=3b, (r=2,...,n) gilt. 

Bessel-Hagen (Bonn). 

Hofreiter, Nikolaus: Zur Geometrie der Zahlen. II. Mh. Math. Phys. 42, 101—112 
(1935). 
ar setzt seine Untersuchungen „Zur Geometrie der Zahlen“ (Mh. Math. Phys. 
40, 181—192; dies. Zbl. 6, 393) fort und zeigt folgende Sätze: I. Wenn im AR, die ersten 
5 Minima gleich sind, so kann man nicht immer 5 Minima auswählen, die ein Funda- 
mentalparallelepiped erzeugen. II. Wenn in einem R, mindestens 6 gleiche Minima 
existieren, unter denen 5 erste Minima vorkommen, so kann man stets 5 Minima 
auswählen, die ein Fundamentalparallelepiped erzeugen. III. Im R, können 6 erste 
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Minima existieren, die kein Fundamentalepiped erzeugen. IV. Im AR, kann es 7, 
bzw. 9 gleiche Minima geben, unter denen 6 erste Minima vorkommen, während sic. 
keine 6 Minima auswählen lassen, die ein Fundamentalparallelepiped erzeugen. V. Wen: 
im R, mindestens 10 gleiche Minima existieren, unter denen 6 erste Minima vor 
kommen, so kann man stets 6 Minima auswählen, die ein Fundamentalparallelepipe» 
erzeugen. Mahler (Groningen). 

Hofreiter, Nikolaus: Über die Minima von positiven ternären Hermitesehen Forme 
Mh. Math. Phys. 42, 113—116 (1935). 

In der ternären positiven quadratischen Form F mit der Determinante A mögen 


x, y, 2 alle ganzen Zahlen des imaginär quadratischen Zahlkörpers K(/— m) und z, y,' 
die hierzu konjugierten Zahlen durchlaufen. Das Minimum M von F genügt danr 
der Ungleichung . =. ana 
26 „6 m3 A R ; für m=3(mo : 
M= = e lmispe I für m #3 (mod4). 
Man zeigt dies, indem man die Variablen durch ihre Basisdarstellung ersetzt und 
damit F in eine positive reelle quadratische Form in 6 Veränderlichen umwandelt; 
auf die sich die bekannten Schranken für das Minimum anwenden lassen. 
Mahler (Groningen). 
Chowla, S.: On sums of powers. Proc. Indian Acad. Sci., Sect. A 1, 528—530 (1935)) 
The number N(k) is the least value of m such that 
te net. +b (en) 
has a non-trivial solution in which the a and the 5 are positive integers. Wrigh 
has proved that N (18) < 80 and deduced that N (k) = O((160)#19) (this Zbl. 10, 103). 
The author improves Wright’s numerical caleulations to prove that N (18) = 68, an 
hence N (k) = O((136)%/19), Maitland Wright (Oxford). 

Chowla, 8.: A theorem on sums of powers with applications to the additive theor 
of numbers. Proc. Indian Acad. Sci., Sect. A 1, 698—700 (1935). 

The notation is that given in the prec. rev. The author proves that 
N(k)<=3%(k® + k)+ 1, and deduces from this that v(k) =O(k?2) for an infinity of k, 
where v(k) is the function defined by Wright (this Zbl. 10, 103). 

Maitland Wright (Oxford). 

Chowla, $., and $. Sastry: On sums of powers. Proc. Indian Acad. Sci., Sect. A 1, 
534—535 (1935). 

The notation is that given in this Zbl. 9, 299 (Subba Rao). The authors give a 
numerical example of (9)10 — (9)10, using a result and a method due to Tarry (see: 
Dickson, History of the Theory of Numbers 2, 710). _Maitland Wright (Oxford). 

Huston, Ralph E.: Asymptotie generalizations of Waring’s theorem. Proc. London 
Math. Soc., II. s. 39, 82—115 (1935). 

The author investigates the problem of determining for what value of s and what: 
sets of positive integral coefficients 41». ..»4,, the diophantine equation 


8 
n Ta» hk (,>0)} 


is soluble for every sufficientlylarge integer n. It is sufficient that s > =(k— 2-11 5, 
and that the corresponding “singular series” should be greater than a positive number 
independent of n. P is defined for every prime p as follows: if p = 2, pP|k,petitr, 
then P= „+2: 79 >2, pP|k, pP+1+%, then P— 2°+1, Then the ‘ 3 


N. "|k, 1 ‘singular series” 
satisfies the required condition if, for every n and every 


P, there is a solution of 
8 

DNayih= n(mod.P) 

=] 


for which p} (a, hı, Qyh,, "+, sh). A set of coefficients a are said to be admissible 
if the latter condition is satisfied. So far the proof is a straightforward generalisation 
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f Hardy and Littlewood’s standard method for the ordinary Waring’s Problem. — 
The author develops the theory of admissable sets by methods of his own. He writes 
P-1l 
= FI (kp —1) 

ınd proves that a set of coefficients is admissable (I) if at least r + 1 of the a are 
prime to p for every prime >, (II) if at least 4% of the a are prime to p for every prime p, 
r (III) if 4% + 1 of the a are relatively prime in pairs. A set of a is of “primitivity m’ 
f for every p at least m of the a are prime to p. Then a set is admissable if kis odd 
ind (I) if the set is of primitivity k-+2, or (II) if the set is of primitivity k +1 and 
sontains a subset with highest common factor 1 for which, with appropriate choice 
f signs, 2 + a,—=0. Further criteria for admissable sets are given and the cases 
k=3 and k=4 worked out in detail. Maitland Wright (Oxford). 


Gruppentheorie. 


Zia-ud-Din, M.: The characters of the symmetrie group of order I1!. Proc. London 
Math. Soc., II. s. 39, 200—204 (1935). 


Senior, J. K., and A. C. Lunn: Determination of the groups of orders 162 —215 
omitting order 192. Amer. J. Math. 57, 254-260 (1935). 

Die im Titel genannten Gruppen werden, soweit sie nicht schon vorher unter- 
sucht waren, vollständig aufgezählt. Die von den Verff. benutzten Methoden sind 
lieselben wie die in einer früheren Arbeit derselben [Amer. J. Math. 56, 328—338 
1934); dies Zbl. 9, 201] benutzten. Magnus (Princeton). 

Terry, Henrietta: Abelian subgroups of order p”” of the I-groups of the Abelian 
zroups of order p” and type 1,1,1,.... Duke math. J. 1, 27—34 (1935). 

Im Anschluß an Untersuchungen von H.R. Brahana [Proc. Nat. Acad. Sci. 
U.S.A. 18, 722 (1932) und Amer. J. Math. 56, 490—510 (1934); dies. Zbl. 6, 7 und 
10, 153; vgl. die dort erklärten Bezeichnungen] werden in der p-Sylowgruppe J, der 
Automorphismengruppe J einer Abelschen Gruppe H der Primzahlpotenzordnung 7" 
und vom Typ (1,1,...,1) die maximalen Abelschen Untergruppen untersucht, die 
sin zu einer Zerlegung n = D'n,; gehöriges Element enthalten. Insbesondere wird 
ihre Ordnung angegeben. Ferner werden die nicht ineinander transformierbaren 
Untergruppen der Ordnung p? von J, untersucht und in Spezialfällen völlig aufgezählt. 

Magnus (Princeton). 

Zassenhaus, Hans: Kennzeiehnung endlicher linearer Gruppen als Permutations- 
gruppen. Abh. math. Semin. Hamburg. Univ. 11, 17—40 (1935). 

Es werden alle dreifach transitiven Permutationsgruppen vom Grade n+1 kon- 
struiert, die die kleinstmögliche Ordnung (n+1)'n-(n—1) haben. Die Gesamtheit 
az-+b 
cz+d 
menten ergibt eine Gruppe von Permutationen der n Körperelemente und des Sym- 
bols oo, die die genannten Eigenschaften besitzt. Die Zahl n ist hier eine Primzahl- 
potenz. Dazu kommt nun noch eine weitere Klasse von derartigen Permutations- 
gruppen M„, die definiert ist, wenn n das Quadrat einer ungeraden Primzahlpotenz 
ist. Im Spezialfall n—=9 ist M„ die von Mathieu gefundene dreifach transitive 
Permutationsgruppe. Beim Beweis und bei der Konstruktion von M„ spielt der Be- 
griff des Fastkörpers eine Rolle. Darunter wird eine nichtleere Menge K von Ele- 
menten mit folgenden Eigenschaften verstanden: 1. In K ist eine assoziative und 
umkehrbare Addition definiert. 2. Für die Elemente a einer nichtleeren Teilmenge M 
von K ist ein rechtsseitiges Produkt ax mit den Elementen x von K definiert. Dabei 
soll M mit a und b auch ab enthalten, und es soll a(bx) = (ab)x gelten. Aus ar —0 
soll x = Ofolgen; ausar—=brund «+ 0solla = bfolgen. 3. Esist a(+yJ)=axr+ay. 
Die Gesamtheit der Transformationen z(z) =az-+b (a in M, b ir K) liefert eine 


aller Kollineationen 2’ = mit Koeffizienten aus einem Galoisfeld X mit n Ele- 
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Gruppe von Permutationen der Elemente von K. Alle transitiven Permutation 
gruppen, bei der jede Permutation eindeutig durch das Bild von zwei Permutation 
symbolen festgelegt ist, können in dieser Weise erhalten werden. Durch Hinzunahm« 
einer weiteren Permutation, die eine Reihe von Bedingungen zu erfüllen hat, kann 
man dann die zweifach transitiven Permutationsgruppen konstruieren, in denen jed« 
Permutation eindeutig durch das Bild von drei Permutationssymbolen bestimmt is 

R. Brauer (Princeton). 


Littlewood, D. E.: Group eharaeters and the structure of groups. Proc. Londo 
Math. Soc., II. s. 39, 150—199 (1935). 

Ist H eine Gruppe, deren Charaktere bekannt sind, und @ eine Untergruppe 
so erzeugt die Eins-Darstellung von @ einen zusammengesetzten Charakter von A! 
In dieser Weise läßt sich jede Untergruppe @ durch einen zusammengesetzten Cha 
rakter von H bestimmen. Es werden nun 1. Kriterien dafür angegeben, die es ge: 
statten, aus den zusammengesetzten Charakteren von H diejenigen auszusuchen 
welche zu Untergruppen @ gehören; 2. wird angegeben, wie man aus der Charakter- 
tabelle von H die von @ berechnen kann; 3. wird angegeben, wie man die wichtigste 
Eigenschaften von @ aus der Charaktertabelle von @ entnehmen kann. Anwendun 
auf die Untergruppen der symmetrischen Gruppen der Grade 4, 5, 7,8 und 9. All 
angewandten Methoden beruhen auf Sätzen von Frobenius. van der Waerden. 

Kampen, E. R. van: The strueture of a eompaet eonneeted group. Amer. J. Math. 
57, 301—8308 (1935). 

Es sei Fein kompakter und zusammenhängender Gruppenraum,$ (k) fürk=1,2,3,... 


alle seine (lokal) einfachen (kompakten) Lieschen Normalteiler, S(k) die einfach 
Gruppe, deren Zentrum nur die Gruppeneins enthält, und die im kleinen isomorph mi 
S (k) ist, S(k)* die einfach zusammenhängende, mit S(k) im kleinen isomorphe Gruppe, 
S die von den S(k) erzeugte Untergruppe von F, C das Zentrum von F, A das von 
und K die Komponente der Gruppeneins in €. Dann ist A der Durchschnitt von 
und , null-dimensional und F/A ist einstufig isomorph dem direkten Produkt von 0/4 


und den S(k). Insbesondere ist also F direktes Produkt einfacher Liescher Gruppen, 
wenn sein Zentrum nur die Gruppeneins enthält. — F ist dann und nur dann im kleinen 
zusammenhängend, wenn 0/A es ist. — Ist D das direkte Produkt der 8 (k)* mit K,, 
so existiert ein bis auf Automorphismen von D eindeutig bestimmter Normalteiler Bi 
von D, der mit X nur die Gruppeneins gemein hat, so daß # und D/B einstufig isomorph ı 
sind. — Diese Resultate werden gewonnen, indem der Satz von Pontrjagin [vgl.. 
L. Pontrjagin, ©. R. Acad. Sci., Paris 198, 238 (1934); dies. Zbl. 8, 246], daß jede : 
die Gruppeneins enthaltende offene Teilmenge von F einen abgeschlossenen Normal-- 
teiler Z mit Lieschem F/H enthält, auf ein vollständiges Umgebungssystem der Gruppen-: 
eins angewandt wird. Reinhold Baer (Manchester) 


Mengenlehre und reelle Funktionen. 


Whyburn, 6. T.: Generalized perfeet sets. Duke math. J. 1, 35—38 (1935). 

In einem metrischen Raum ( sei eine beliebige Klasse K abgeschlossener Mengen 
gegeben. Unter der K-Derivierten K(A) einer Menge A versteht Verf. die Menge 
aller Punkte x, deren jede Umgebung eine Teilmenge von A enthält, welche in keiner 
K-Menge liegt [Amer. J. Math. 54, 169—175 (1932); dies. Zbl. 3, 329]. Diese Deri- 
viertenbildung läßt sich in üblicher Weise bis ins Transfinite iterieren. Eine Menge A 
nennt Verf. K-perfekt, wenn X(A) = A ist, und beweist: Jede abgeschlossene Menge A 
ist Summe einer K-perfekten Menge und von abzählbar vielen Mengen, welche Durch- 
schnitte von A mit K-Mengen sind; eine in sich kompakte Menge A ist genau dann 
in der Summe von abzählbar vielen K-Mengen enthalten, wenn A keine K-perfekte | 
Teilmenge enthält. — Man erhält die üblichen Begriffe und bekannte Sätze, wenn K 


251 


s System aller einpunktigen Mengen von (© ist. — Sind K, und K, zwei Systeme 
geschlossener Mengen und enthält keine X,-Menge eine K,-perfekte Teilmenge, so 
; jede K,-perfekte Menge auch K,-perfekt. Zum Schluß zeigt Verf., daß die ver- 
Igemeinerten Derivierten von Hurewicz [Fundam. Math. 23, 54 (1934); dies. Zbl. 
‚ 40] mit den seinen äquivalent sind. Nöbeling (Erlangen). 

Whyburn, 6. T.: A deeomposition theorem for elosed sets. Bull. Amer. Math. 
c. 41, 95—96 (1935). 

Es sei E eine Eigenschaft einer Punktmenge K bezüglich eines Punktes p, so daß 
Igendes gilt: 1. Kommt E einer Umgebung von » (in K) bezüglich p zu, so auch ganz K; 
hat umgekehrt X bezüglich p die Eigenschaft E, so auch jede Umgebung von 9; 
ist K kompakt, so ist die Menge N aller Punkte von K, bezüglich welcher X die 


igenschaft E nicht hat, entweder leer oder N mindestens eindimensional (Bei- 
iele für E: lokaler Zusammenhang; dim <n). Verf. beweist: Ist X kompakt und 
erhalb halbstetig zerlegt (R. L. Moore, Found. of Point Set Theory, Amer. Math. 


c., Collog. Publ. 1932, Kap. 5) in die Komponenten von N und die Punkte von 


— N, so hat der Zerlegungsraum (Hyperraum) H in jedem seiner Punkte die Eigen- 
haft E. Nöbeling (Erlangen). 
Sierpiäski, W.: Sur une propriet& du segment. Sonderdruck aus: Prace mat.-fiz. 43, 
S. (1935). 
' Bekanntlich gibt es (unter Zugrundelegung des Auswahlaxioms) 1. Zerlegungen 
r Kugel in drei zueinander punktfremde und (durch Drehung der Kugel) mitein- 
der kongruente Teilmengen, deren bereits zwei, in geeignete (ebenfalls punktfremde) 
agen durch Kugeldrehung gebracht, dieselbe Kugel lückenlos ausfüllen. (Hausdorff, 
rundzüge der Mengenlehre, $. 469. Leipzig 1914); 2. Zerlegungen der Kugel in endlich 
iele punktfremde Teilmengen, die einzeln durch Bewegung in solche (ebenfalls punkt- 
emde) Lagen gebracht werden können, daß sie eine größere Kugel genau ausfüllen 
anach und Tarski, Fundam. Math. 6, 263 (1924)]. Dagegen kann man weder 
1. noch in 2. das Wort ‚„‚Kugel“ durch ‚Kreis‘ und ebensowenig durch „Strecke“ 
rsetzen. Dennoch gibt es — wie es Verf. nun (auch aus dem Auswahlaxiom) her- 
itet — eine Zerlegung der Strecke in drei punktfremde Mengen A, B, C, die durch 
ine passende Verschiebung von B und (© in gewisse zueinander und zu A punkt- 
emde Lagen eine echte Obermenge dieser Strecke ausfüllen. Die Anzahl drei ist 
icht herabsetzbar. Die Differenzmenge kann unter Umständen perfekt (und effektiv), 
ber auch unmeßbar gewählt werden; es gibt also auf der Zahlengeraden unmeßbare 
engen, deren alle möglichen linearen Banachschen Maße = 0 sind. B.Knaster. 
Sierpinski, W.: Une propriet du nombre X, et ’hypothese du eontinu. ©. R. Soc. 
Sci. Varsovie 27, 128—129 (1934). 


 _Sierpifiski, W.: Le th&oröme de Souslin dans la theorie generale des ensembles. 
"undam. Math. 25, 29—32 (1935). 

En vertu d’un theor&me de Souslin, & tout couple d’ensembles analytiques dis- 
oints A et B il correspond un couple d’ensembles boreliens disjonts P et @ tels que 
4c Pet BcQ. Ce theor&me demontre d’abord pour les ensembles lineaires est, comme 
'n sait, valable pour tout espace separable complet [cf. Hausdorff, Mengenlehre 
1927, 191-193, 276—277; Kuratowski, Topologie I, Monografje Matematyezne 
1933, 249251). M. Sierpinski va encore plus loin et demontre le theor&me en question 
lans une forme abstraite valable pour des ensembles tout-a-fait arbitraires: Soie nt 
Ge HEnn...n) et T=Tf{Hnm..n}; deux systömes determinants & 
1oyaux N(8) et N(T) respectivement, et supposons que pour tout couple 
le suites d’entiers positifs {pı} et {q,} il existe une valeur s telle que les 
‚nsembles2,,..., et Hy... soient disjoints. Alors il existe deux ensembles 
Jisjoints P et Q appartenant respectivement aux familles B(8) et (7) 
Pensembles et tels que N($)C Pet N(T)<CQ (etant donnee une famille F d’en- 
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sembles, ®(F) designe la plus petite famille contenant F et close par rapport a‘ 
operations d’addition et de multiplication d’un nombre fini ou denombrable d’ensemble 
Une gen£ralisation analogue est signalde pour le theor&me recent de Novikoff-Lii 
punoff concernant une infinite denombrable de systemes determinants [voir No viko1 
©. R. Acad. Sci. URSS 3, 145—148 (1934); ce Zbl. 10, 12; Liapunoff, ibid. 
276—280; ce Zbl. 9, 105].  Saks (Warszawa). 

Blane, Eugene: Sur la notion de distance. C. R. Acad. Sci., Paris 200, 1646—16- 

1935). 
h einem allgemeinen metrischen Raum braucht bekanntlich die abgeschlosse: 
Hülle einer offenen Kugel (Entfernung <r) nicht mit der abgeschlossenen Kug 
(Entfernung <r) mit selbem Radius und Mittelpunkt identisch zu sein. Ohne Bewe 
wird nun die notwendige und hinreichende Bedingung dafür angegeben, daß dies d. 
Fall sei: Sind A und B zwei Punkte mit der Entfernung a, so soll es in beliebiger Un 
gebung von B Punkte geben, deren Entfernung von A kleiner ist alsa. Diese Eigenscha: 
wird quasi-convexite locale genannt; sie ist nicht topologischer Natur. W. Felle 

Viekery, €. W.: Spaces in which there exist uncountable convergent sequences | 
points. Töhoku Math. J. 40, 1—26 (1935). 

The spaces studied are obtained from spaces studied by Frechet and R.L.Mooı 
by replacing sequences of integers by regular, possibly transfinite, sequences of ordinall 
Many of the classical theorems on sets of points hold for these spaces. They provid 
examples of points which are limit points but not sequential limit points, connecte 
and locally connected sets which are not arcwise connected. The following definitio 
of arc is used. An arc is a closed, connected, perfectly-compact point set M containin 
two distinet points A and B such that M is disconnected by the omission of any poir 
of M— A— B. Under this definition an arc need not be separable, so that in som 
spaces two arcs will exist which are not homeomorphic. E. W. Ckittenden (Iowa). 

Popruzenko, 6.: Über eine Eigenschaft des regulären Maßes. Mh. Math. Phys, 4£ 
85—86 (1935). 

Der Autor zeigt, daß eine von W. Sierpinski, Fundam. Math. 13, 195200 (1929| 
unter Annahme der Kontinuumhypothese konstruierte, lineare Menge sich auffasse: 
läßt als ein metrischer Raum, für den es eine beschränkte, stetige Inhaltsfunktion (x 
gibt mit der Eigenschaft, daß der o-Körper aller 9-meßbaren Mengen mit dem o-Körpe: 
der Borelschen Mengen dieses Raumes identisch ist. J. Ridder (Groningen). 

Borel, Emile: Sur les ensembles de mesure nulle. Fundam. Math. 25, 7—12 (1935), 

Ist a,,a,,...,0,,...einein (0, 1) überall dichte Punktmenge, E, die Gesamthei: 


der Intervalle (a — aD „+ ) (P(n)>0, Do(n) konvergent), E= DI E;, s 


=1 

ist E eine Nullmenge. Eine Klassifikation dieser Art von Nullmengen hat Verf. frühe: 
(z. B. in seinem Buch „Meöthodes et problemes des theories des fonctions‘‘, 8.38. Gau: 
thier Villars 1922.) angegeben. Hier wird auf eine enge Beziehung hingewiesen, die 
zwischen dieser Klassifikation und der von Besicovitch (dies. Zbl. 9, 395) eingehene 
untersuchten allgemeinen Hausdorffschen Nullmengeneinteilung besteht. Namentlich 
entspricht der Hausdorffschen Dimensionszahl o die Klasse der Mengen E mir 
Yın)=n, sc, A. Khintchine (Moskau). 

Adams, C.R.,and Hans Lewy: On eonvergencein length. Duke math. 7,1926 (1935) 

By replacing the total variation of a function f(x) (73f) in a paper by Adams 
and Clarkson [this Zbl. 9, 306 (1934)] by length of f(Z2f), defined as the least uppes 


bound of 2 — ee fl) — &;-1))® for subdivisions of (a, b), the authors 


obtain the notion of convergence in length, viz. f, 
Convergence in length implies 
esting is that convergence in le 


In(®) > fo(®) for every &, and.Z#f, >Dp. 
convergence in variation but not conversely. Inter- 
ngth is invariant under addition and multiplication if 
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e limit functions are absolutely continuous, a consequence of the theorems that if 
> f„in length and /, is absolutely continuous then 7? (f, — fo) > 0, and if f„ (2) >, (2) 
r every &, T(m— f,)>0, and fo is of bounded variation then /„ — f, in length. 
Hildebrandt (Ann Arbor). 

Jarnik, Vojtöch: Sur la derivabilit& des fonetions eontinues. Publ. Fac. Sci. Univ. 
arles Prague Nr 129, 1—9 (1934). 

L’auteur d&montre: Dans l’espace C des fonctions continues, definies dans le 
gment [0,1] (avec la definition usuelle de l’&cart), il existe un r&siduel A, tel que 
ur chaque fonction x(t) € A on peut faire correspondre & chaque £€ [0,1]: 1° un en- 


mble Z,, dont la densite superieure droite au point i est ögale & un et tel que 
z(t) — x(t) 


existe et soit Egale soit & +00 soit & —0oo; 2° un ensemble Z, dont 


densite superieure symmetrique au point ? est au moins egale & !/, et tel que 
z(P) — xt 
m u == 00, J. Ridder (Groningen). 


Er 
Quade, E. S.: The category of the elass Lip (&, p). Bull. Amer. Math. Soc. 41, 83 
s 84 (1935). 
Es wird gezeigt: Die Menge der Funktionen aus L, (p = 1), die einer verallgemeiner- 
n Lipschitzbedingung Lip (&, p) mit passendem & aus O< ax <]1 genügen, ist von 
r ersten (Baireschen) Kategorie in L,. Das gleiche trifft zu, wenn die Funktionen aus 
‚ durch die stetigen . Funktionen ersetzt werden. R. Schmidt (Kiel). 
Vulich, B.: Quelques th&oremes sur les suites de fonetions diseontinues. ©. R. Acad. 
1. URSS 1, 357—360 u. franz. Text 360—363 (1935) [Russisch]. 
Etant donn&e une suite de fonctions dans [0, 1] appartenant & une classe de Young 
uteur &tablit. des conditions pour qu’une fonction limite (ordinaire, superieure ou 
ferieure) appartienne & la m&me classe ou, tout au moins, & une classe moins el&vee 
e celle qui se presente dans le cas tout-a-fait general. Les criteres obtenus sont bases 
certaines proprietes d’une d&composition de l’intervalle [0, 1] qu’on fait correspondre 
la suite donnee. La note se rattache & une note de M. Gagaeff [Fundam. Math. 
‚182 (1932); ce Zbl. 4, 205] dont certains resultats sont generalises. Saks. 
Takahashi, Tatsuo: On the sequence of funetions. Proc. Phys.-Math. Soc. Jap., 
I. s. 17, 73—77 (1955). 
Suppose that Q, (x) is defined in (0, 00) and: 1° Q,(0) = 0; 2° there is a constant P 


‚dependent of n such that PQ},(z) = Q,(2?) for z< 6; 3° Q,(x) is increasing and posi- 


ve for each n. — If lim 9! [Ont|in(2) — f(x) |)dx = 0, we say that /„(x) is con- 


n>X m R 
ergent to f(x) in mean with respect to the sequence of functions Q, (2). If there is a 


instant & such that: 4° IQ, (x) is convergent for = a; 5° and the sequence {fm (2)} 
n=1 


onverges to f(x) in mean with respect to the sequence Q,(x); then (#2) converges 
> f(x) almost everywhere in M. If Q,(x) <M for =, and all n, it follows from 
unditions 1°, 2°, and 3°, that condition 4° is necessary for the validity of the theorem. 
Chittenden (Iowa City, Iowa). 
Banach, Stefan: Sur un thöoreme de M. Sierpihski. Fundam. Math. 25, 5—6 (1935). 
L’auteur donne une demonstration simple d’un theor&me de Sierpinski, Fundam. 


fath. 24, 209 (1935); ce Zbl. 11, 106. J. Ridder (Groningen). 


Analysis. 
Krawtehouk, Michel: Sur quelques inegalit&s dans le problöme des moments. ©. R. 


cad. Sci., Paris 200, 1567—1569 (1935). 
The author Behäraliaes his earlier results published in ©. R. Acad. Sci., Paris 196, 


39 (1933); this Zbl. 6, 196. 1. 8. Sokolmiko/f (Madison). 
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Heins, A. E.: Note on the equation of heat conduetion. Bull. Amer. Math. Soc. 
253—258 (1935). | 

In this paper the Fourier-integral theorem for several variables is stated (fi 
Riemann integrals) and the Mellin transform given. The classical solution of tE 
equation of heat-conduction in three dimensions is derived as an application of tE 
Fourier-transform theorem. Müurnaghan (Baltimore). 

Izumi, Shin-ichi: On the generalized Fourier integrals. I. Sci. Rep. Tohoku Uni 
I. s. 23, 880—906 (1935). 

Nach N. Wiener und 8. Bochner kann man eine Funktion f(x), für wele 


[\t@|ı+]l-)-"dz<o(k=1,2,3,.. .) durch ein verallgemeinertes Fouriersche 


Integral nn 
| 1 db), E%b) 
„ [1eos»z dr, + sinvz la» 
0 


dyk-1i 


darstellen. Insbesondere hat man für passende Funktionen y(t), O<t<x), fü 
alle A< B die Relation 


B © ; 
Jim [|=1@) - hi) [eos»= ne + | dv |de =(), 
4 0 


Wenn man sich insbesondere für solche Funktionen y(t) interessiert, welche sich 

0<t<1 wie (1 — t)* verhalten und für 2>1 verschwinden (Cesaro-Rieszsche Su 

mation), so genügt es nach Verf., & größer als 4 zu wählen. — Außerdem werde: 

gewisse auf die Fälle k=1,2 bezügliche Sätze von Hahn und Burkill präzisie 

Bochner (Princeton). 

. Izumi, Shin-iehi: On the generalized Fourier integrals. II. Sci. Rep. Tohoku Univ: 
I. s. 23, 907—919 (1935). 


Falls 1<&=2 und /lola + |E*])-1dE < oo, dann gilt für fast alle x 
A 
f(x) = lim lim (1 > a (cosvz EuPalr) + sinya N) dv. 


>00 2>0 dy%=1 dy%-1 


£3 


Hierin sind ®,(v) und Y,(v) die Integrale 
SO CH) de, [OS.W8) de, 


wobei C,(£) und S,(&), für &>0, passend normierte unbestimmte Integrale «-ten 


b 
Ordnung der Funktionen cos& und sin& sind, und a g(£) en] als eine sachgemäße Er- 
s N 607. a 
weıterung des verallgemeinerten Stieltjes-Hahn-Wienerschen Integrals definiert ist. 
Für «=2 stammt der Satz von H. Hahn [Wiener Ber. 134, 150 (1925). _ Bochner.: 
Mayrhofer, K.: Über reelle Partialbruchreihen. I u. II. Mh. Math. Phys. 42, 191 
bis 206 u. 207—209 (1935). 


y 4. \ . 
L’auteur utilise un theoreme de M. Hadamard sur les. series Du,o, pouri 


oo 


5 N C 
etudier les series reelles de la forme: > 2 
4a, 
1 


—„,, I! montre que trois cas seulement sontt 
i 
e converge pour une? 
A ; 
La serie converge en tout point ; 
rme dans tout intervalle ne con-- 
2°me note) que la serie represente une» 


possibles: 1° La serie diverge pour toute valeur de x. 2° La seri 
valeur de & et diverge en tous les autres points. ‚3° 
% =# a,. Dans ce demier cas la convergence est unifo 
tenant pas de point a,. L’a. d&montre möme ( 
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nction meromorphe ayant les points a, pour pöles. Une serie numerique dependant 
es a, (serie adjointe) joue un röle essentiel dans la söparation des differents cas. 
E. Blanc (Paris). 

Kuttner, B.: A iheorem on trigonometrie series. J. London Math. Soc. 10, 131 
is 135 (1935). 
Es wird bewiesen: Wenn eine trigonometrische Reihe in einer Menge H von posi- 
vem Maße konvergiert, so konvergiert die konjugierte trigonometrische Reihe in 
t allen denjenigen Punkten von H, wo sie C,-summierbar ist. — Da eine Fourier- 
ihe und ihre konjugierte Reihe fast überall C,-summierbar sind, ergibt sich unmittel- 
T der wichtige Spezialfall: Die Konvergenzmenge einer Fourierreihe und ihrer kon- 
gierten Reihe unterscheiden sich nur um eine Menge vom Maße 0. Rogosinski. 

Braitzeif, Ivan: Sur les singularit&s de types sp&eiaux d’une fonetion donnse par 
n developpement en serie de Dirichlet. C. R. Acad. Sci., Paris 200, 1565—1567 (1935). 

L’auteur applique les resultats d’une Note precedente (ce Zbl.10, 163) pour 
tenir des conditions necessaires et suffisantes afin qu’un point singulier & d’une 
netion f(s) = Da„e”** soit de nature donnee (p. ex. un pöle, ou un point algebro- 
garithmique). Vlad. Bernstein (Milano). 

Braitzeff, Jean: Sur la formule fondamentale de la thöorie de la sörie de Dirichlet. 
. R. Acad. Sci., Paris 200, 1718—1720 (1935). 

La „formule fondamentale de la theorie de la serie de Dirichlet‘“ dont parle le 
tre consiste en ce que, etant donnee une serie de Dirichlet (1) f(s) = Ia„e”*r® 
a > © pour n—0oo) possedant un domaine de convergence, on & 


k=+%® 
i O[eip(2kri — logz)-«] | 
Fa, rest > (2kri — log2)? 2 (2) 
| << SE An 
d(2) = F{-log2); Fa.) = eis D’atnd, (nrei?);. D,lu) = To 53) : 
n=0 n=0 


a demonstration de la formule (2) donnee par l’auteur, et celle de l’inegalite (3) 
In |d.(neeiv)|<e dont il se sert dans la demonstration de (2), sont basees 


ü une application repetee de la transformation d’Abel. Elles ne sont valables 
ue si l’abscisse de convergence de (1) est negative. L’imegalite (3) peut dail- 
urs ötre elle-m&me en defaut lorsque l’abscisse d’holomorphie } de (1) est positive. 


n effet, si l’on note que 9,(2) = = 0 (27) est la transformee de Laplace de la derivee 
e ud,(u*), on en deduit facilement que lim {log|d, (rei r) |/r}< e®*, et que I!’on 
I=x 


e peut pas remplacer h par un nombre plus petit dans le second membre de cette 
egalite, sans que celle-ci cesse d’ötre valable quel que soit @ (cf. p. ex. V. Bernstein, 
&ries de Dirichlet, Paris 1933, 184—189 et 297—299). V. Bernstein (Milano). 
Suryanarayana Murty, T.: Note on Dirichlet’s L-funetions. Proc. Indian Acad. Sci., 
ect. A 1, 707—708 (1935). = | 
- Verf. betrachtet L-Funktionen L(s) = L(s, x) = x(n)n”*, die reellen Nicht- 
auptcharakteren mod entsprechen, und definiert "=! 


Sl) =Dxln), ' Sm(®) = ISn-ı(n) (m>1). 


n.einer kürzlich erschienenen gleichnamigen Note (vgl. dies. Zbl. 11, 67) zeigte 
). Chowla, daß L(s) >0 für s>0, falls ein m(xy) mit 8m(2) =0fürrs> 1 vorhan- 
len ist. — In der vorliegenden Arbeit gibt Verf. dieses Kriterium nebst Beweis wieder 
nd teilt mit, daß er m für die zu k = 149, 151, 167, 179, 181 und 193 gehörigen eigent- 
chen Charaktere berechnet habe. Es ergab sich: m —1 für k 3 151, 167 um 
ür k= 179, 181, 193; m = 3 für k = 149. A. Walfisz (Radose, Polen). 
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Differentialgleichungen: 


Taylor, D. 6.: A relation between two ordinary linear differential equations of tl 
second order. Math. Notes Nr 29, IX—XI (1935). 
Gegeben die beiden Differentialgleichungen 
d? r den 
atfey=0 md Tat Pin=0, 
wobei f und ® inverse Funktionen voneinander sind. Dann läßt sich ein Zusammenha; 
zwischen den Lösungen y(x) und 7(£) so gewinnen: Differenziert man die erste Gleich 
n d N d? ud y 3 5 
nach x und setzt Be —= y,, so erhält man De — 5 E 4-19... EN 28 
zweiten Gleichung als neue Veränderliche & ein, &=£(£), so wird da 


+£&?®'(&$)n=0. Beide Gleichungen stimmen formal überein, wenn man 43 mit. 
identifiziert und E®(£)—=1 ist; diese letzte Beziehung besagt d£ = D’(E)dä 
© = D(E) = Diflö)), d.h. fund D sind zueinander invers. Jede Lösung %, = y,(2 
führt also zu einer Lösung 7 = y,{P(£)}, und entsprechend gilt auch das Umgekehrt, 
Rellich (Marburg, Lahn). 
Denffer, Herbert von: Über die Bernsteinsche Theorie der partiellen Differential 
gleiehungen zweiter Ordnung vom elliptischen Typus. Schr. math. Semin. u. Inss 
angew. Math. Univ. Berlin 2, 237—270 (1935). 
Bekanntlich hat 8. Bernstein den folgenden Satz bewiesen: Eine elliptisc 
Differentialgleichung 
Ri2,9,2,9,0,7r,5,1,0)-0 mit = 


— wobei F in allen Argumenten analytisch ist —, welche für &, eine Lösung b 
sitzt, besitzt auch Lösungen mit (denselben Randwerten) für benachbarte 
Bernstein führt die sog. trigonometrischen Moduln und die „norme inferieure“ ei 
Nach einer nicht vollkommen berechtigten Kritik der Bernsteinschen Untersuchunger 
setzt sich der Verf. zum Ziel, die norme inferieure zu vermeiden und nur mit „‚erweiterten‘ 
trigonometrischen Moduln auszukommen. Doch muß bemerkt werden, daß heutzutagz 
auf ganz anderen Ideen fußende umfassendere Methoden vorhanden sind, mit dener 
man zu weiterreichenden Resultaten kommt. Es mögen nur folgende Untersuchunger 
erwähnt werden: 1. G. Giraud, Ann. Ecole norm. (3) 47, 197-266, insbes. 243 ff.. 
2. L. Lichtenstein, Vorl. über einige Klassen nichtlinearer Integralgleichungen usw. 
insbes. 8.88—101. Berlin: Julius Springer 1931; 3. J. Schauder, Math. Ann. 106) 
dies. Zbl. 4, 350 usw. Endlich erlauben uns die Arbeiten der zwei letzten Jahre: 
insbesondere die sich auf lineare Differentialgleichungen beziehenden, einerseits be: 
nichtlinearen Differentialgleichungen die Differenzierbarkeitsvoraussetzungen zu redu4 
zieren, anderseits auch weitere sogar nichteindeutige Probleme zu behandeln, die nicht 
den sukzessiven Approximationen zugänglich sind. Schauder (Lwöw). 
Ignatovskij, V. S.: Zur Laplace-Transformation. ©. R. Acad. Sci. URSS 2, 5—4 
u. dtsch. Zusammenfassung 9—11 (1935) [Russisch]. 
L’auteur considere l’&quation aux derivees partielles 
1&u u u 
Fan ga rag tage t mu = plast), a) 
oü 6, c1,@,, m sont des constantes (c > 0) et p(z, t) une fonction donn&e, et il donne, 
(sans d&monstrations) les solutions qu’il a obtenues par la methode de F. Bernstein- 
Doetsch (transformation de l’&quation donnde en equation ordinaire & l’aide de Ilaı 
transformation de Laplace, et transformation inverse de lintegrale de cette nouvelle 
equation). Il considere le cas d’un segment infini d’un cöt& (<= x < + oo), la fonction 
u(z, t) devant &tre determinde sur ce segment pour tout > 0; il indique que des quatres 
fonctions u(0, t), u,(0, t), u(z; 0), u,(z, 0) trois peuvent &tre donnees arbitrairement, 
et la quatrieme est alors parfaitement determinde. Les solutions sont donnees sous 
forme explicite, par des integrales qui occupent (suivant le cas) de 3 & 7 lignes. — 
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[. le M&moire recent de F. Sbrana qui a resolu l’&quation (1) dans le cas a, —0, 
(8; t) = 0, mais pour un segment fini ou infini 0<xr<1< + oo), les conditions 
ıx limites portant, dans le cas du segment fini, sur les deux bords du segment (ce Zbl. 
), 400). Vlad. Bernstein (Milano). 

Siddigi, M. Raziuddin: Cauchy’s problem in a non-linear partial differential equation 
[| hyperbolie type. Proc. Cambridge Philos. Soc. 31, 195—202 (1935). 


Existenz und Eindeutigkeit werden bewiesen für das Problem n (pa) 
x 


au 


it den Randbedingungen (0, t) = u(z, t)= 0, u(x,0) = f(x), u,(z, 0) = f,(x). Zum 
eweis wird die Entwickelbarkeit nach den Eigenfunktionen von Si (p (x) 2) +4y=0 
x 


ER IBeN. Rellich (Marburg, Lahn). 

Vasileseo, Florin: Sur une mise au point econcernant diverses möthodes de resolution 
u problöme de Dirichlet. C. R. Acad. Sci., Paris 200, 1721—1723 (1935). 

Die verschiedenen Verfahren zur Lösung der ersten Randwertaufgabe der Poten- 
altheorie bestehen in der Regel aus zwei Schritten: zunächst wird bei vorgegebenen 
Wandwerten in eindeutiger Weise eine harmonische Funktion V konstruiert, dann werden 
ie Bedingungen untersucht, unter welchen V die vorgeschriebenen Randwerte an- 
immt. In Fällen, wo die Randwertaufgabe unlösbar wird, könnten die verschiedenen 
’erfahren a priori zu verschiedenen Funktionen V führen (so daß z. B. die Kriterien 
ür die Regularität eines Randpunktes bei verschiedenen Verfahren a priori nicht 
ergleichbar sind). Zweck der vorliegenden Note ist neben der Klarlegung dieses Tat- 
estandes die Feststellung, daß anscheinend alle bisher gegebenen Konstruktionen 
uch im allgemeinsten Falle zur selben Funktion V führen, nämlich zur Lösung der 
og. verallgemeinerten Randwertaufgabe im Wienerschen Sinne. 

Es sind das (C.R. = C.R. Acad. Sci., Paris): die methode du balayage, sowie deren Ver- 
llgemeinerung durch de La Vall&e Poussin [Ann. Inst. H. Poincar6 % (1932); dies. Zbl. 4, 
14—115]; die Beweise hierfür bei Vasilesco [C. R. 193 (1931) und C. R. 200 (1935); dies. 
bl. 2, 392 bzw. 10, 356]. Ferner die Verfahren von Zaremba [Bull. Acad. Sei. Cracovie 28 
1909)];, Raynor [Ann. of Math. 23 (1923)], Phillips und Wiener [J. Math. Physics, Massa- 
'husetts Inst. Technol. 4 (1923)] und schließlich zwei Konstruktionen von Lebesgue [C. R. 
155 (1912) und 154 (1912)]; Beweis für letzteres bei Perkins [C. R. 184 (1927)]. W. Feller. 

Hornich, Hans: Über die Bedingungen der Lösbarkeit der verallgemeinerten zweiten 
Randwertaufgabe. Mh. Math. Phys. 42, 159—162 (1935). 

Auf der dreimal nach der Bogenlänge s stetig diff.baren Kurve C von der Länge L 
st eine zweimal stetig diff.bare Funktion &(s) mit x(s+L) = &(s) + 2rru gegeben 
u ganz und <1). Es wird nach einer in dem von C eingeschl. Gebiet regulären Poten- 
Hialfunktion u gefragt, die am Rande der Bedingung 

= sina(s) + cos (s) —=.g(s) 
senügt. g(s) ist stetig diff.bar und hat die Periode L. — Der Verf. hat schon früher 
sine notw. und hinr. Bedingung für die Existenz einer solchen Funktion aufgestellt 
(Mh. Math. Phys. 41, 445; dies. Zbl. 10, 260). Dieser Bedingung wird hier eine expli- 
zitere Form gegeben. Es wird gezeigt, daß sie dann und nur dann erfüllt ist, wenn 
die —2u +1 ersten Fourierkoeffizienten einer leicht zu bestimmenden Funktion 
verschwinden. L. Ahlfors (Helsingfors). 

Hornieh, Hans: Eine Randwertaufgabe der räumlichen Potentialtheorie. Mh. Math. 
Phys. 42, 153—158 (1935). 

Verf. behandelt die Aufgabe, eine im Innern und auf der Oberfläche der Einheits- 
kugel stetig differenzierbare Potentialfunktion V(r,d,p) zu finden, für welche 
aV,+bV, auf der Oberfläche gleich einer gegebenen Funktion f(9, @) ist, wobei 
a und b gegebene Konstanten sind. Es werden zunächst die Spezialfäle a=0,b=1 
und b=0, a=1 und sodann der allgemeine Fall a = 1, 5-0 behandelt. In allen 
Fällen spielt für die Diskussion der Lösbarkeit und die Konstruktion der Lösung die 
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Potentialfunktion W=arV,+bV,, die auf der Oberfläche gleich f ist, eine grun« 

legende Rolle. E. Rothe (Breslau). 
Pfiriem, H.: Beitrag zur Theorie der Wärmeleitung bei periodisch veränderlich 

(quasistationären) Temperaturfeldern. Ing.-Arch. 6, 97—127 (1935). 

A method of obtaining solutions of the differential equation of heat conducti 
for periodically varying states of temperature is illustrated by the solution of proble 
for regions having plane, spherical or cylindrical boundaries. Great simplification : 
attained by the use of complex functions. It is shown, by analogy with the kno 
phenomena of wave propagation, that it is possible to ascribe to a definite heat 
temperature wave the properties of interference, reflection and refraction. Solutio 
are given for: (1) the propagation of a fundamental wave in a semi-infinite region 
bounded by the plane z = 0 with an application to the problem of the heat transf 
between a gas and a solid, assuming an ideal Prandtl boundary layer; (2) the inte 
ference of fundamental waves in the case of an infinite plate of finite thickness; (3) thu 
reflection of fundamental waves at the plane boundary separating two materials 
(4) propagation of heat waves in a body composed of layers of different materials; 
(5) refraction of fundamental waves at the plane boundary separating two differem 
materials; (6) propagation of temperature waves in an infinite region exterior to 
spherical surface on which the temperature varies periodically; (7) interference ano 
reflection of spherical fundamental waves; (8) similar problems for regions bounde 
by cylinders with an application to the direct measurement of the periodically varyin 
temperature of a gas surrounding a cylinder, assuming an ideal Prandtl boundar 
layer at the surface of the cylinder. H.W. March (Madison, Wisc.). 

Andronow, A., et A. Witt: Sur la theorie mathematique des syst&mes auto-oseilla- 
toires & deux degrös de liberte. Techn. Physics USSR 1, 249-271 (1934). 

Dans la premiere partie il s’agit de la recherche des solutions periodiques (po 
de petites valeurs du parametre u) d’un syst&me de deux equations differentielles, quii 
est mis sous la forme: 


n+ on = uglE,&,n, 9:4); 
f et g sont supposees analytiques par rapport & tous les arguments. Suivant Poincare: 
(Les Methodes nouvelles, t. I) les aut. representent la solution cherchee, se reduisant . 
a & = Rcosw,t, n = pour u = 0, comme une serie de puissances de u et des valeurs. 
initiales; des conditions de periodicite on determine les valeurs initiales, la periode 
et Pamplitude du mouvement cherche; en partieulier l’amplitude limite R (pour 2=0) 
est determinde par l’&quation: 
2 


[HR 080,9, —@,Rsin@,9,0,0;0)sino,gdg = 0. 
0 


Une condition suffisante pour lexistence de ces solutions est: , + no, (n est un. 
nombre naturel). Les conditions de stabilite dans le sens de Liapounoff des solutions 
trouvees sont donnees. La seconde partie contient des applications physiques. 


Fa W. Stepanoff (M. } 
Variationsrechnung: pano/f (Moscou) | 
a Kane, Jules: Generalisation de la formule d’exees de Weierstrass, deduite du | 

&or&me d’indöpendance de Hilbert-De Donder. Bull. Acad. Roy. Belg., V 4 
bis 389 (1935). BET BANG ANAL SZ 


Mammana, Gabriele: Criterio di suffieienza per un estremo nei problemi di ealeolo 
delle varlazioni. Rend. Circ. mat. Palermo 58, 370—439 (1934). | 
. Ina previous paper [Boll. Un. Mat. Ital. 13, 174 (1934); this Zbl. 10, 213] the author 
indicated the results which are obtained in this memojr. The greater part of the present 
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‚per is devoted to.a detailed study of the minimum of the integral [ yInYı + y2d«, 
which the cases n = 1,2 have been treated in the literature. An earlier paper by 
e author [Annali di Mat. (4) 10, 1 (1931); this Zbl. 3, 348] deals with the general case; 
uch of this material, as far as.it refers t0 the case n = 1 is here presented again in 
mewhat different form. The principal result (see p. 432) may be stated as follows: 
ırough two points P, and P, there pass 0, 1 or 2 extremals of class €’. In case there 
but one, this unique extremal furnishes an absolute minimum in the sets of curves 
class 0’ which pass through P, and P,, and which lie in the region covered by the 
5 of extremals through P, (P,); otherwise the absolute minimum in these sets of curves 
realized by that one of the two extremals which has the greater slope at P,. Ina 
ief final section the author derives from this result an existence theorem for the 
neral problem h f(x, y, y)d& = min. The hypotheses of this theorem caıty over 
e essential conditions which insured the existence of the absolute minimum in the 
cial problem. These conditions do not seem to lend themselves very readily to 
iation in other special problems; moreover it still has to be proved that the con- 
ions as formulated are indeed sufficient for the general problem. The reasoning 
ich leads to the theorem on p. 397 appears to be defective, although the conelusion 
probably valid. Arnold Dresden (Cambridge). 
Lefschetz, S.: Application of chain-deformations to eritieal points and extremals. 
oc. Nat. Acad. Sci. U.S.A. 21, 220—222 (1935). 
An outline is given of an extension of Morse’s theory of critical points to the case 
& metric space over which a function is defined, with certain regularity conditions 
the space and on loci determined from the functions. The type numbers of the critical 
s are defined in terms of the homology groups of a given class of chains on the space. 
method is outlined of applying the results to the theory of extremals in the caleulus 
variations, and the author states that this method will greatly simplify the treatment 
Chapters VII and VIII of Morse’s Collogquium Publication. The validity of the state- 
nt, eight lines from the end, that “o may be replaced by any 0’ < 0” is not clear 
the’ reviewer. A. B. Brown (New York). 


Brown, Arthur B.: Isolated eritieal points. Amer. J. Math. 57, 389—390 (1935). 

This note replaces an incomplete proof of an earlier paper [Amer. J. Math. 52, 
mma 14 on p. 266 (1930)] by the methods of that paper. The lemma is also a corollary 
results of Marston Morse (see this Zbl. 1, 331.) A. B. Brown (New York). 


nktionentheorie: 


Ahlfors, Lars: Über eine Methode in der Theorie der meromorphen Funktionen. 
>. Sci. Fennica. Comment. phys.-math. 8, Nr 10, 1—14 (1935). | 
La theorie des fonctions meromorphes de R. Nevanlinna repose sur l’introduction 


valeurs moyennes N (r,la) caracterisant les zeros de f(z) — a et sur leur comparaison 
27 


1 . 
ne fonction 7 (r) egale a la somme de N (r, oo) et de la moyenne I Mi log* |f(re?)|dp; 


) 
relations entre T(r) et N(r,a) y sont deduites de l’&tude de m(r, f’/f) eb d’une 
ntit& analogue & celle employ&e par Borel dans ses travaux sur le th. de Picard. 
erieurement, dans la recherche des proprietes de l’ensemble des points «a pour 
juels N (r, a)/T(r) tend vers 1, on fut conduit & utiliser une methode directe d’inte- 
tion [Littlewood, J. London Math. Soc. 1929; Ahlfors, Verh. d. 7. skand. Math. 
ngresses, Oslo 1929 (voir aussi Valiron, C. R. Acad. Sci., Paris 189, 730, Note du 
.)]. En generalisant ce proced& d’integration par ’emploi d’une densit& convenable- 
1t choisie, l’auteur donne un magnifique expose de la theorie. Les nombres a sont 
resentes sur la sphere de Riemann de rayon 1, soit A; n(r, a) est le nombre des 
ıts ou f(2) = a, |2|<r; [f, a] est la distance des images de feta, o(a) 1a densite et 

17* 


I 
I 
\ 
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w(a) l’elöment d’aire de la sphöre au point image de a. Si [ f o(a)dw(a)=1etsil! 
pose: z=red?, pe 4 4 


m) = jpWaR, Pm=[lezaje@and, 5. 

0 A | 

N,(r) = [| Xr,0) (a) dwia), rN,lr) = n.() = [ [ntr,o)e(a) dw(a) 
4 4A 


la somme T(r) = m,(r) + N,(r) est independante de o(a), elle joue le röle de la fo 
tion de Nevanlinna et est plus commode. On a 


r 2 
N z 27 
N,(r) - [aıat, Ar) = redir, 
r 0 0 
donc T(r) > h Ne(t) sm. (r,). Le th. sur la comparaison des moyennes ari 
ro } 
et geom. montre que 


i 27 
N.: d ß 2 1 
gonna um =. [isr-hzer 
0 


m 


n,(r, a) etant relatif & la derivee de f(z). Ceci conduit & l’inegalite fondamentale 


nouvelle > 
1 A 

35 | lose Ndp= 2127) — Ni] + log ( 
0 


ou N(r)r=n,(r,0) — n,(r,o0) +2 n(r,o0). Lorsque f(z) est meromorphe pour! 
fini, on a logA(r) =Oflogr + log T(r)] & l’ext. de certains intervalles, il faut ajout 
un terme en — log(R — r) pour les f. meromorphes pour r< R. En prenant 


q q 

1 1 ı 

loge(u) = 2 > ee > ee — 20, % ># 
1 1 


oü les a, sont donnes et C une constante convenable et en tenant compte de (1), 
deduit de (2) le second th. fondamental de Nevanlinna et ses consequences sur ! 
distribution des valeurs. @. Valiron (Paris). 


Aronszajn, Natan: Sur les singularitös des surfaces de Riemann des fonetions in: 
verses de fonetions entieres. C. R. Acad. Sci., Paris 200, 1569-1571 (1935). 
Voranzeige einer Dissertation, in welcher allgemeine Sätze über die Lage und 
der Singularitäten der Umkehrfunktion einer ganzen Funktion bewiesen werden sollen 
L. Ahlfors (Helsingfors). 
Vijayaraghavan, T.: On derivatives of integral funetions. J. London Math. Soc. I 
116—117 (1935). 
„| tant holomorphe pour |2|=r>R et ayant une singularite essentielle 
Vinfini, M(r) designant le maximum de |f(z)| pour |2|=r, M,(r) celui de I’ (@)) 
de l’inegalite d 
Mi)=Mn | 
et de la propriete de convexite due A Hadamard, qui entraine, pour r assez gran 
NE Be et si 
en =, 10# erivees etant les derivees & gauche), l’auteur ded 
Vinegalite tres precise dans le cas des eroissances lentes 


H(r) logM (r) 
Mn)= rlgr @. Valiron (Paris). 
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Rosenblatt, Alfred, et Stanislaw Turski: Sur les eoefficients des series de puissances 
ivalentes dans le cerele unite. ©. R. Acad. Sci., Paris 200, 1270—1272 (1935). 
Nach einem Einfall von Grandjot [vgl. die Arbeit des Ref. in Math. Ann. 100, 
(1928)] werden die Koeffizienten der schlichten Potenzreihe 


oo oo —2 D 
u! 
San 214 Sdnrızt') ; a4=1, 
n=1 n=0 


ttels der Bieberbachschen Ungleichung >'n|b„?=<1 abgeschätzt. Dieser sehr 
mentare Weg ergibt z. B. ne 
las|<34, |a,| <4,503495, |a;| < 6,309536. 
@. Szegö (St. Louis, Mo.). 

Venkatachaliengar, K.: A note on Julia’s Lemma. Math. Student 2, 149—150 
34). 
Une extension due a W. Julia du lemme de Schwarz est formulee par l’auteur 
me il suit: Soit w= /(z) definie, analytique et de partie reelle non n&ga- 
e pour R()>0. Soit une suite {z„} de points de l’axe r&el positif, 
tte suite tendant sans decroitre vers Jinfini. Si Rw,)= R(z,), on 
ıra R(w)>R(z) quel que soit 2, l’egalite n’ayant lieu que si f repr&sente 
1e translation parallele a l’axe imaginaire. E. Blanc (Paris). 

Martenko, A.: Sur la representation conforme. C. R. Acad. Sci. URSS 1, 287—288 
franz. Text 289—290 (1935) [Russisch]. 

Die Note enthält eine Verschärfung des folgenden Satzes von Bieberbach: 
e Funktion w = f(z), f(0) = 0, (0) > 0, bilde |2| < 1 auf das Innere einer Jordan- 
rve ab, die 1. in dem Kreisringe 1— e<|w|<1-+ 8 liegt und 2. eine Länge L 
t, für welche |L— 2r|<2ne gilt. Dann hat man |/(e) — 2|<4nryY2e. Verf. 
setzt 2. durch 2°: wenn &, 8 zwei Punkte der Bildkurve von dem Abstande 2e sind, 
ist der Durchmesser des entsprechenden Bogens <n. Er beweist sodann 
B; fa —2]<Kıellogel + Kyn; 
jbei X, und K, absolute Konstanten sind. Im Bieberbachschen Falle erhält er so 
ıe Schranke von der Größenordnung & |loge|, was zu Bieberbachs Behauptung, 
B Ve die richtige Größenordnung ist, in Widerspruch steht. Der Beweis wird kurz 
gedeutet. @. Szegö (St. Louis, Mo.). 

Ford, Lester R.: On properties of regions which persist in the subregions bounded 
- level eurves of the Green’s funetion. Duke math. J. 1, 103—104 (1935). 

S sei ein einfach zusammenhängendes Gebiet in einer w-Ebene mit mindestens 
rei Randpunkten, das #=0 enthält. Man bilde j2|<1 so auf S ab, daß z=0 
— Oentspricht, und bezeichne das Bild von |2|<r < 1mit S,. w„=T (w; , %g,--.»Wn) 
i analytisch in w,, wg,...,%, in 8, und es sei 7(0,0,...,0)=0. Dann wird be- 
esen: Liegt für w,, %g,.. .,w„ in S auch w, =T(w,, ,, . . .,%,) in 5, so hat auch 
des S, die Eigenschaft, daß mit w,, ws, ..., w, auch w, zu 8, gehört. Der Beweis 
; dem von T. Radö (Math. Ann. 102, 428) gegebenen Beweis für den Studyschen 
tz über die Konvexität der Niveaukurven bei konformer Abbildung konvexer Ge- 
ete (d.h. T(w,, w,) = tw, +(1— !w,, 0<t<<1) nachgebildet. 

S. Warschawski (Ithaca, N. Y.). 

Mandelbrojt, Szolem: Sur un problöme de M. Carleman concernant les fonetions 
jalytiques. C. R. Acad. Sci., Paris 200, 1517—1520 (1935). 

L’a. resout le probleme abord& dans une prec. Note (ce Zbl. 11, 120). Etant 
ınnde une suite infinie de nombres positifs m,, & quelles conditions 
&c. et suff.) doit-on les assujetir pour que toute fonction f(x) ın- 
‘iniment derivable pour a<xz=<b et verifiant les inegalites 1/9 (a) | < mn 
it ’analytique? Une reponse est la suivante: si ’on pose 

{ S(r) = maxr"/m, pour 0=<n=sr, (1) 
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ilfaut et il suffit quiil existe une constante positive & telle que S(r)> 
& partir d’une valeur de r. — On peut remplacer cette condition par une au‘ 
equivalente en introduisant une suite rectifiee m/,,; les m/, sont obtenus en remplacs 
les m, trop grands par d’autres plus petits suivant la methode employee par Hadama 
pour les series de Taylor, modifiee pour tenir compte de la cond. imposee & n dans I 
Vz 


<.00 (analogue a celle pour qu’une fonct; 


La condition prend la forme lim 
n=x N 


entiere soit au moins du type moyen de l’ordre 1), La d&monstration du th, princij 
repose surtout sur les travaux de D. Jackson sur la meilleure approximation et : 
ceux de 8. Bernstein (Legons sur les proprietes extremales. Paris 1926). 


@. Valiron (Paris). 


Wahrscheinlichkeitsrechnung, Statistik, Versicherungsmathematik: 


Levy, Paul: Proprietes asymptotiques des sommes de variables al6atoires enchain 
Bull. Sci. math., II. s. 59, 84-96 u. 109-128 (1935). 

Une suite infinie de variable al&atoires (dont chacune a une valeur comprise ent 
0 et 1) definit un point A dans un cube & une infinite de dimensions. On peut c 
struire une correspondence biunivoque (sauf dans les cas dont la probabilite est null! 
entre les points du cube et entre les points d’un segment. La recherche de la pı 
babilit€ se ramene ainsi & celle de la mesure des ensembles lineaires. — Soi 
U, %g,...,%, une suite de valeurs aleatoires dependantes (enchainees); la loi de d. 
tribution de u, depend des valeurs de u,, %,...uUn_,. Si On, est l’oscillation de 
somme % +4 + --- + u, quand » varie entre net N, la probabilite de la convergen: 
de la serie Du, est egale’& 


‘im lim lim P(o,xv=e). 
‚ i e>0n>o N>o ! 
Supposons que la valeur probable de ,, &valuge lorsqu’on connait Us Ugy Un. 
soit egale & zero et que l’on ait |w|< U, U &tant ind&pendant de n ainsi que d 
valeurs trouvees pour %,,%g,...%_,. 4 etant la valeur probable de u}, lorsqu’c 
connait u, üg,...W%n_.,, les series Du, et Du, sont de möme nature (convergents 
ou divergentes) sauf dans le cas dont la probabilit& totale est nulle. — L’auteur do 


des expressions asymptotiques de differentes quantites qui dependent de la chain 


und V. Romanovsky über das sog. sinusoidale Grenzwertgesetz (loi sinusoidal 
limite) von E. Slutsky [vgl. V. Romanovsky, Sur la loi sinusoidale limite. Rend 
Circ. mat. Palermo 56, 82—111 (1932); dies. Zbl. 4, 264]. A. Kolmogoroff. 

Przyborowski, J., et H. Wilenski: Sur les erreurs de la premiere et de la secondi 
eategorie dans la vörifieation des hypothöses eoneernant la loi de poisson. C. R. Acadı 
Sei., Paris 200, 1460—1462 (1935). 

The paper is concerned with the theory of Neyman and E. 8. Pearson in which 
they recognize errors of two categories: (I) Errors due to rejecting a true hypothesis 
(II) Errors due to accepting a false hypothesis. Superior limits are found for the prot 


babilities of errors of types (I) and (II) in the case in which the observed items are 


distributed in accord with the law of Poisson | 


e=” m: | 
p(«) Ze x! . 2; 
It is shown that the superior limits of both the probabilities of errors of type (I) and i 

| 0 
type (II) can be calculated by the use of tables of the incomplete BE ne 


H.L. Rietz (Iowa). 
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Rider, P. R.: The third and fourth moments of the generalized Lexis theory. Metron 
ı, Nr 1, 185—200 (1934). 

This paper gives a development of the formulas for the expected values of third 
ıd fourth moments of a set of n observations by extending the method used of Coo- 
dge [Bull. Amer. Math. Soc. 27, 439—442 (1920—1921)], in deriving the expected 
alue of the second moment, and then shows how the usual formulas for the third 
nd fourth moments of Bernoulli, Lexis, and Poisson series emerge from these 
rmulas as special cases. Then follows an application of the formulas for the expected 
alues of the third and fourth moments in a generalized Lexis theory. H.L. Rietz. 


Knoll, Franz: Zur Bruns-Hermiteschen Reihe in der mathematischen Statistik. 
„B. Akad. Wiss. Wien 1935, 45—52 (H. 1/2). 

Zusammenstellung einiger bekannter Formeln über die Hermiteschen Poly- 
ome H,„(x), die bei der Berechnung der Entwicklung einer Verteilungsfunktion F(x) 
ach den H,„(x) nützlich sein können. Insbesondere wird darauf hingewiesen, daß für 
ie Entwicklungskoeffizienten cz die symbolische Darstellung Yn k! 20, = H,(o) 
ilt, wobei H,(o) in bekannter Weise durch Ersetzen der Potenzen von © durch die 
ntsprechenden Momente von F(x) entsteht. Die Formel ist übrigens nicht neu und 
ndet sich u. a. bei Ch. Jordan, Statistique mathematique. Paris 1927, 8. 34 (9). — 
ls Beispiel die Bernoullische Verteilung, wobei das erste Glied der Entwicklung 
‚atürlich mit der Gaußschen Normalverteilung zusammenfällt. Feller (Stockholm). 


Lewis, W. T.: A reconsideration of Sheppard’s correetions. Ann. math. Statist. 
s„ 11—20 (1935). 

Nach Kritik der Voraussetzungen für die Herleitung der Sheppardschen Korrek- 
ionen für die Momente einer gruppierten Verteilung wählt der Verf. einen anderen 
\usgangspunkt (jede Gruppe wird gemäß einer Parabel zweiten Grades über ihr 
ntervall verteilt) und gewinnt dadurch andere Korrektionen. — Bei der Kritik schemt 
er Verf. zu übersehen, daß die Annahme von „hohem Kontakt“ für die Herleitung 
jer Sheppardschen Korrektionen überflüssig ist [W.F.Sheppard, Biometrika 5 (1907); 
gl. dies. Zbl. 9, 359, Wold]. Andererseits kann Verf.s numerisches Beispiel durch 
ie Untersuchung irgendeiner der gruppierten Verteilung entsprechenden Verteilung 
ervollständigt werden. Setzt man z. B.eine Pearsonkurve an, so findet man für deren 
weite und vierte Momente 415 = 0,2004, 11, = 0,1070 zum Vergleich mit des Verf. 
ürgebnissen: Die Momente der gruppierten Verteilung, Us = Ha = 0,2857, geben nach 
<orrektion gemäß dem Verf. u, — 0,2214, u, = 0,1870 und gemäß Sheppard 
1, = 0,2024, u, = 0,1720. Herman Wold (Stockholm). 


Byron, Frank H.: The point binomial and probability paper. Ann. math. Statist. 
, 21—26 (1935). t 
“On nomographical calculation of > (7) .. p° «(1 p)"'. — The auxiliary tables 


i=0 
lo not contain the quantities called x, and x,, but these divided by Ynp(1— p). 
H. Wold. (Stockholm). 


Zwinggi, Ernst: Deekungskapital und Storno. Assekuranz-Jb. 54, 27—37 (1935). 

Geht man von der bekannten Differentialrelation für das Deckungskapital unter 
Berücksichtigung der Tatsache, daß beim vorzeitigen Ausscheiden nur em Bruchteil 
les Deckungskapitals zur Auszahlung gelangt, aus und löst diese Beziehung nach der 
Prämie auf, so kann man die Prämie in die Spar-, die Risiko- und die Stornogewinn- 
jrämie spalten. Es lassen sich unter Benützung dieser Größen einerseits eine Reihe 
on Relationen zwischen ihnen sowie bemerkenswerte Integralgleichungen für das 
Deckungskapital angeben. Beachtenswert ist die Untersuchung des Zusammenhangs 
‚wischen der Prämie unter Einbezug des Stornos und der Prämie ohne dessen Berück- 
ichtigung; ein numerisches Beispiel erläutert die Untersuchung. F. Knoll (Wien). 


| 


| 
264 


Giaceardi, F.: Sul valore eapitale di una rendita certa a termini costanti e tass 
variabile sinusoidalmente. Giorn. Mat. Finanz., II. s. 5, 1—15 (1935). 
Supposto ıl tasso istantaneo di capitalizzazione definito dalle espression 


P14 . . . . . | 
= — j ttuali corrispondeni 
o(2) = & + Psenyz e o(2) = sen Fa. Zu \ calcolano i valori attuali corrisp 


delle rendite certe, continue, temporanee, a termini costanti, e si costruisce un pianı 
di ammortamento a termini costanti e tasso variabile sinusoidalmente, secondo 1] 
prima. ipotesi. Autoreferat. 

Del Veechio, Ettore: Sulla generalizzazione della formula di Achard e sul rischii 
matematico di un’obhligazione. Giorn. Mat. Finanz., II. s. 5, 26—33 (1935). | 

Si stabilisce in modo assai semplice la formula che generalizza, in regimi qual 
siansi di capitalizzazione, la relazione di Achard inerente ai prestiti per obblig& 
zioni. Si determina inoltre, in regime di capitalizzazione composta, il rischio mate: 
matico di un’obbligazione, precisandone la rispettiva portata finanziaria. Autoreferat 

De Finetti, Bruno: Sul eomportamento assintotico della mortalitä. Rend. Circ. mat! 
Palermo 58, 359—366 (1934). 

Ist I(x) die Wahrscheinlichkeit dafür, daß ein Neugeborener mehr als & Jahre 
leben wird, setzt man u(2) = —dlIgl(x)/dx und nimmt an, daß die positive Funk: 
tion u(x) ständig zunimmt, so bestehen a priori folgende drei Möglichkeiten: a) er 
gibt en >0 mit I(w)—=0, wm — €) >0 für alle > 0: b) (2) >0 für alle 
2, 4(2) > © bei >00; c) K(2)>0 für alle z, u(a) > #<oo bei oo. Verff 
zeigt, daß das in den Kreisen der praktischen Statistiker verbreitete und mehrmals 
ausgesprochene Mißtrauen gegen c) auf Verwechslungen und Mißverständnissen ge- 
gründet ist; vielmehr ist in Wirklichkeit c) die einzige sinngemäße Annahme, während 
gegen a) und b) ernste Einwände erhoben werden können. Zum Schluß wird den 
Begriff des „Grenzalters“ in Verbindung mit den drei Annahmen a), b), c) diskutiert; 

4A. Khintchine (Moskau). 

De Franchis, Michele: A proposito della precedente nota del prof. Bruno de Finetti 
ein risposta ad un libello del sig. Insolera. Rend. Circ. mat. Palermo 98, 367—369 (1934). 

Vasmoen, Per: Über den Einfluß einer Änderung der Sterblichkeit auf die Prämien-— 
reserve und andere damit verwandten Fragen. Skand. Aktuarie Tidskr. 18, 1—34 (1935)... 

Diese Fragen sind schon sehr häufig in der Literatur behandelt worden, doch: 
fehlte bis heute noch eine vollständige Klarlegung der Zusammenhänge, zumal eine: 
Reihe von den bis jetzt aufgestellten Sätzen sich einander. widersprechen und zumı 
Teil falsch sind. Verf. macht seine Untersuchungen für die gemischte Versicherung! 
und die lebenslängliche Todesfallversicherung unter Zugrundelegung der kontinuier-- 
lichen Rechnungsweise. Er geht dabei von folgender Reserveformel aus | 


ı 
1% Ey e gP2+0,2-017 #@+91a0 
A 


wobei P,+0»=9] die Nettoprämie ist. Er stellt 4 Sätze auf, die die Zusammenhänge : 
zwischen Reserve und Sterblichkeit klarlegen. Er widerlegt auch den Beweis von. 
Dumas, daß es keine zwei Sterbetafeln geben soll, die überall zu denselben Reserven 
führen. Gleichzeitig berichtigt er die von Insolera aufgestellten Kriterien (vgl. dies. 
Zbl. 3, 21) und zeigt, wie die Insoleraschen Kriterien auch zum Teil in Widerspruch 
stehen zu bekannten Ergebnissen von englischen Aktuaren. Löer (Göttingen). 
Dubourdieu, J.: Sull’applieazione del ealeolo delle probabilitä alla teoria dellassi- 
eurazione malattia. Giorn. Ist. Ital. Attuari 6, 29—46 (1935). | 
Die von H. Galbrun entwickelten Methoden der Invaliditäts- und Krankheits- 
versicherung (vgl. dies. Zbl. 6, 359; 7, 254; 9, 267) werden durch Hinzufügung der 
Annahme ausgebaut, daß ein Invalider wieder aktiv werden kann. Aus den so modi- 
fizierten Galbrunschen Ansätzen werden die Ergebnisse von E. Schönbaum wieder 
gewonnen. Auf diese naheliegende Erweiterung der Theorie von H. Galbrun hat 
Ref. bereits in Zbl. 6, 359 hingewiesen. Birnbaum (Lwöw). 
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Dublin, Louis 1., Alfred J. Lotka and Mortimer Spiegelman: The construction 
life tables by eorrelation. Metron 12, Nr 2, 121—131 (1935). 


Riebesell, Paul: Gibt es eine Sachversicherungsmathematik ? Arch. math. Wirtsch.- 
Sozialforschg 1, 17—23 (1935). 


Numerische und graphische Methoden. 


Samssonow, K. W.: Über ein Gerät zur Lösung eines Systems von linearen Glei- 
ungen. Appl. Math. a. Mech. 2, 309—313 u. dtsch. Zusammenfassung 313 (1935) 
ussisch]. 

Systeme von linearen Gleichungen lassen sich bekanntlich unter gewissen Be- 
gungen [vgl. z. B. Mises-Pollaczek-Geiringer, Z. angew. Math. Mech. 9 (1929)] 
ch Iteration lösen. Verf. schlägt für die Durchführung dieser Iteration einen Apparat 
r, der auf dem Ohmschen Gesetz beruht. Mit Hilfe von Schiebewiderständen werden 
annungen hergestellt, die den Koeffizienten des Systems proportional sind. Diese 
annungen werden weiteren Schiebewiderständen zugeführt, deren Einstellung den 
nbekannten bzw. den dafür gewählten Näherungswerten entspricht und an denen 
e Produkte Koeffizient mal Unbekannte als Teilspannungen abgegriffen werden. 
ie Teilspannungen, die den Gliedern einer Gleichung entsprechen, können hinter- 
andergeschaltet werden. Ob die Gleichung erfüllt ist, wird mit einem Nullinstrument 
prüft, gegebenenfalls wird einer der Näherungswerte abgeändert. Die Schaltskizze 
heint nicht ganz einwandfrei zu sein. Ein vom Verf. gebauter Apparat für Systeme 
n 3 Gleichungen mit 3 Unbekannten arbeitete mit einer Genauigkeit von 5—6%. 

Theodor Zech (Darmstadt). 
San Juan, Rieardo: Complöments ä la m&thode de Gräffe pour la resolution des 
uations alg&briques. Bull. Sci. math., II. s. 59, 104—109 (1935). 

Employant la methode de Graeffe en profitant du th&oreme demontre par Rey 
astor (Lecciones de Algebra, p. 101, 2° edition 1932), sur la division des racines 
erches en deux groupes, on a besoin d’une condition necessaire et suffisante pour 
’une equation AgX" + A, A" T+ +40 alt m racines de modules plus 
ands que les autres. Cette condition San Juan Enonce notamment dans la forme 
Bl Ansr|i | Am < Al eren- ms= m). Il fait aussi des considerations 
Pexistence de racines &quimodulaires et de l’exactitude de la methode. 

Nyström (Helsingfors). 

Dod, Will €.: An apparatus for projeeting harmonie curves in space. J. Acoust. 
oc. Amer. 6, 279—281 (1935). 

Man erhält Bilder von harmonischen Raumkurven dadurch, daß man auf einen 
Raum in harmonischer Bewegung befindlichen weißen Stab einen Lichtstreifen 
rojiziert, der ebenfalls eine harmonische Bewegung ausführt. Durch geeignete Wahl 
er Bewegungen lassen sich die verschiedensten Kurven zeigen, auch in der Ebene 
issajousche Figuren). Die verschiedenen Antriebe erfolgen durch kleine Elektro- 
otoren, es wird besonders gezeigt, wie mit der Einrichtung Begriffe wie Phasen- 
erschiebung usw. erläutert werden können. @. Koehler (Darmstadt). 

_ _ Wedemeyer, A.: Die Additions- und Subtraktions-Logarithmen und ihr Zusammen- 
ang mit den Hyperbelfunktionen. Z. Vermessgswes. 64, 329—332 (1935). 

Lorenz, Fritz: Vorriehtung zur mechanischen Bestimmung von Flächenmomenten 
eliebiger Ordnung. Z. Instrumentenkde 55, 213—217 (1935). 

Verf. propagiert das von ihm früher beschriebene Momentenplanimeter [Hauptver. 
Jeutsch. Ing. Tschechoslowak. Republ., Mitt. 28, 97—99 (1934); vgl. auch Zbl. Mech. 
, 109]. Die Arbeit gibt die Verwendungsmöglichkeiten an, bringt eine kurze Be- 
chreibung der Vorrichtung und einige Winke für ihre praktische Handhabung, wobei 
ls Beispiel speziell auf die Ermittlung von Schwerpunkten eingegangen wird. Nach 
'orläufigen Versuchen soll die Genauigkeit befriedigend sein. S. Gradstein. 
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Nyström, E. J.: Praktische Auswertung von elliptischen Integralen dritter Gattum 
Soc. Sei. Fennica. Comment. phys.-math. 8, Nr 12, 1-17 (1935). 
Für das elliptische Integral dritter Gattung 


® 
Veos?y + K? sin? y 
cos?y + 4’? sin?w 


II(k,}, go) = 


(Normalform nach Hamel, 4? = 42? +1, X?—=1-—.%2) gibt es keine Tafeln. Ver 
schreibt I/(k,A,@) als Stieltjesintegral 


7 [y%, 9) 42,9) 
0 


mit geeigneten Funktionen z(A, 9), y(k, 9) und gibt für diese Funktionen Netztafel 
und Tabellen. Bei veränderlichem beschreibt x, y eine Kurve y, die man sich au 
zeichnet, um dann // durch Planimetrieren od. dgl. zu gewinnen. Die Genauigke: 
läßt sich steigern, wenn man vom Integranden einen elementar integrierbaren Be 
standteil abspaltet; man findet Z/ so bis auf einige Einheiten der vierten Stelle. Fü 


das vollständige elliptische Integral dritter Gattung I7 (k, 4, 3) wird ein auf Näherungs 


formeln beruhendes Fluchtliniennomogramm angegeben. Theodor Zech. 

Meyer, H., und F. Tank: Über ein verbessertes elektrisches Verfahren zur Auswe 
tung der Gleichung Ag = 0 und seine Anwendung bei photoelastischen Untersuchunge 
Helv. physica Acta 8, 315—317 (1935). 

Aitken, A. C.: On least squares and linear eombination of observations. Proc. Ro 
Soc. Edinburgh 55, 42—48 (1935). 

This paper treats the problem of the representation (smoothing or graduation) o 
a.set of n observations which are functions of a single variable by linear combinationa 
of k prescribed functions. 'The discussion is generalized to include data which may be 
non-equidistant, weighted, and correlated, and to include representations by any set 
of definite functions linearly independent over the n values of x. A special feature ie: 
the use of matrix and vector notation by which results are obtained in a very coneis 
manner and are expressed very compactly. The representations obtained are exhibite 
as linear transformations on the data subject to the appropriate restrietions. Th 


Geometrie. 
Thebault, V.: Sur le th&or&me de Feuerbach. Gaz. mat. 40, 435—437 (1935). 


Dueei, Enrico: Somma delle potenze dello stesso grado % dei lati deglin-goni regolari,, 
eonvessi e stellati, inseritti nel eircolo di raggio uno, quando n ® primo e k un intero 
positivo qualsiasi. Esercit. Mat., II. s. 8, 42—49 (1935). 


Ciani, Edgardo: Quadrangoli e quadrilateri collegati alle eubiche ellittiche piane.. 
Esereit. Mat., II. s. 8, 115—124 (1935). 


Turnbull, H. W.: Quadries assoeiated with a Möbiu . | 
ze. Q ‚Möbius hexad. Math. Notes Nr 29, 

0,1,2,3 und 0',1’,2', 3° seien die Eckpunkte zweier Möbiusscher Tetraeder. 
Dann liegen 1. die Punkte 1,1’ und das Vierseit 2,3',2',3 auf einer Fläche zweiter 
Ordnung Qı- 2. Q, enthält das Vierseit 0,1',0’,1 (entsprechend %2»Qs). 3. Die Ge- 
raden ck (= k; i,k=1,2, 3) gehören einem linearen Komplex an, dessen Null- 
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ystem mit den Polaritäten von Q; vertauschbar ist. (Vgl. E. A. Weiss, dies. Zbl. 
1, 290 (1931).] E. A. Weiss (Bonn). 

Glagoleif, Nil: Sur une conception des axiomes du premier groupe de la g&omötrie 
rojeetive. Period. Mat., IV. s. 15, 172—176 (1935). 

Die Verknüpfungsaxiome I der projektiven Geometrie — 1. zwei Punkte be- 
stimmen genau eine Gerade, der sie angehören, 2. zwei Ebenen bestimmen genau eine 
Gerade, die ihnen angehört, 3. ein Punkt und eine Gerade außerhalb bestimmen genau 
ine Ebene, der sie angehören, 4. eine Ebene und eine Gerade außerhalb bestimmen 
enau einen Punkt, der ihnen angehört, 5. drei Punkte, die keiner Geraden angehören, 
bestimmen genau eine Ebene, der sie angehören, 6. drei Ebenen, denen nicht die- 
selbe Gerade angehört, bestimmen genau einen Punkt, der ihnen angehört — haben 
die üblichen räumlichen Verknüpfungssätze nicht zur Folge, wenn man den Begriff 
des „‚Angehörens von Raumelementen“ nicht durch die Forderungen präzisiert: a) sym- 
metrisch zu sein und b) transitiv — ist ein Punkt und eine Gerade in vereinigter Lage 
und diese Gerade und eine Ebene, so auch der Punkt und die Ebene —, wie durch 
Konstruktion einer einfachen Modellgeometrie bewiesen wird, in der I 1. bis 6. gelten, 
aber z.B. nicht der Satz, daß eine Gerade einer Ebene angehört, wenn zwei ihrer 
Punkte der Ebene angehören. Verf. untersucht dann die logische Abhängigkeit der 
Axiome I, a), b) und e): Es gibt wenigstens vier Punkte, die gleichzeitig keiner Ge- 
raden und keiner Ebene angehören. Aus 11. bis 4. und a), b), c) folgen alle projektiven 
‚Verknüpfungssätze. R. Moufang (Frankfurt a. M.). 


Toranzos, Fausto I.: Über die Klassifizierung der Jordanschen Kurven in der pro- 
jektiven Ebene. Bol. Semin. mat. Argent. 4, Nr 16, 21—23 (1934) u. Rev. mat. hisp.- 
amer., II. s. 10, 21—23 (1935) [Spanisch]. 

Die geschlossenen Jordankurven der projektiven Ebene werden eingeteilt in solche, 
die eine Gerade, eine gerade bzw. ungerade Zahl von Malen schneiden. Die hierbei im 
Falle unendlich vieler Schnittpunkte auftretenden Schwierigkeiten umgeht man, wenn 
man die (stets endlichen) Zahlen verwendet, welche angeben, wie oft die Jordankurve 
gewisse (4) Winkelräume durchsetzt, deren Spitzen nicht auf der Kurve liegen. (Wegen 
der Beweise wird auf eine andere, nicht angegebene Stelle verwiesen.) Busemann. 


Seifert, Ladislav: Sur une surface du sixieme degre. Publ. Fac. Sci. Univ. Masaryk 


Nr 205, 1—19 (1935). 

1. L’hyppopede et ses bisecantes. 2. Les bisecantes ö = const. 3. Les centres des 
bisecantes. Les paraboles sur la surface des centres. 4. Une classe de courbes remarquables 
sur la surface des centres. 5. Les bisecantes tangentes ä un cylindre de revolution. 6. Les 
bisecantes issues d’un point de ’hyppopede. 7. Les sections z— 0. Autres sections planes. 
8. Les intersections avec des eylindres de revolution tangents au plan x=0. 9. Le plan 
tangent. Les contours apparents. 10. La trace de la surface des normales aux points d’une 
'hyppopede d = const. ou d’une parabole » = const. 11. Le cöne eirconscrit de sommet 
sur Oz. 12. Certains eylindres paraboliques et la surface des centres. Autoreferat. 


Algebraische Geometrie: 


Ales, Maria: Sulle curve legate alle determinazioni metriche su curve algebriche. 
Rend. Cire. mat. Palermo 58, 326—334 (1934). 

Les determinations metriques (longueur de l’are, courbure, etc.) concernant une 
eourbe plane algebrique C, ayant l’&quation f(x, y) = 0, eonduisent & la consideration 
de la fonetion (en general irrationelle) z= Jf + }y'. La courbe gauche J' lieu du point 
(x, y,z), ou une des ses transformees birationnelles, est nommee par l’a. image 
meötrique de ©. Elle est reductible dans le cas (et seulement dans le cas) ou O est 
une courbe de direction; son utilite dans !’&tude des proprietes metriques de C est 
manifeste: ainsi, p. ex., la longueur de l’arc de C est une integrale abelienne attachee 
& IT. — Ici P’a., aprös quelques simples remarques sur la correspondance (1,2) qui 
passe entre (et I‘, approfondit le cas oü C est une conique, et determine toutes 
les cubiques planes ayant une image metrique de genre 1 ou 0. Suivent 
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quelques considerations concernant les transformations birationnelles des courbes 
planes qui operent aussi birationnellement sur les respectives images metriques, et 
la determination des fonctions rationnelles sur C pour lesquelles on peut appliquer 
le theor&me d’Abel ä lintegrale qui donne l’arc de CO [sur ce point cfr. aussi 
G. Humbert, J. Ecole polytechn. 57, 171 (1887), et J. Math. pures appl., IV.s. 8, 
327 (1887).] Beniamino Segre (Bologna). 

Dyba, K.: Unikursale Plankurve 3. Ordnung als Ort der Berührungspunkte einer 
Kegelsehnittschar mit einem Strahlenbüschel. Wiadom. mat. 38, 43—67 (1935) [Polnisch]. 

In vorliegender Abhandlung betrachte ich die geometrischen Eigenschaften der 
unikursalen Plankurve 3. Ordnung 03. Ich bestimme den Doppelpunkt dieser Kurve, 
ihre Ordnungs- und Klassenzahl und die Anzahl der Wendetangenten. Ich beweise: 
Sind die Tangenten der Kurve im Doppelpunkte reell und getrennt, so ist ‚von 
den drei Wendetangenten nur eine reell und die zwei anderen konjugiert imaginär. 
Andernfalls, wenn die Doppelpunktstangenten konjugiert imaginär sind, sind alle 
drei Wendetangenten reell. Nachher konstruiere ich die sämtlichen Punkte und die 
Tangenten der Kurve (® in diesen Punkten. Ich führe weiter einen Beweis des Satzes 
von Poncelet, fürn = 3, durch: die Tangenten der unikursalen Kurve 3. Ordnung, 
die in den Schnittpunkten der Kurve mit einer beliebigen Geraden g geführt werden, 
schneiden diese Kurve in drei Punkten einer Geraden d. Die Geraden d und g bil- 
den eine Korrespondenz [1.4]. Jede so erhaltene Gruppe der Geraden g bildet je ein 
Vierseit, das eine Kegelschnittschar bestimmt; die Berührungspunkte jeder Kegel- 
schnittschar mit dem festen Strahlenbüschel (P) erzeugen dieselbe unikursale Kurve 
3. Ordnung (0?. Autoreferat. 

Gherardelli, 6.: Sulle serie lineari semplieemente infinite eon lo stesso gruppo 
jacobiano. Atti Accad. naz. Lincei, Rend., VI.s. 21, 261—263 (1935). 

Haben zwei rationale Funktionen x,, x, auf einer algebraischen Kurve vom Ge- 
schlecht p > 0 denselben Verzweigungsdivisor (Jacobische Punktgruppe), so gilt nach 
Severi im allgemeinen 2,—= «ax, + b (a, b=konst.). Doch gibt es Ausnahmen, wofür 
Verf. ein Beispiel gibt: Auf einer ebenen CO, mit 2 vierfachen Punkten und 8 Cuspidi 
schneiden die Geradenbüschel mit den beiden vierfachen Punkten als Zentren zwei 
Scharen g; aus, die keiner g, gemeinsam angehören, aber die Jacobische Gruppe, das 
sind die 8 Cuspidi, gemein haben. Kähler (Hamburg). 

Roth, L.: Some types of irregular surfaees. Proc. Cambridge Philos. Soc. 31, 159 
bis 173 (1935). 

Verschiedene, teils bekannte, Beispiele von irregulären algebraischen Flächen 
mit ihren projektiven Konstruktionen und Charakteren. Insbesondere eine Picardsche 
Fläche F10 des Raumes S,, die als besonderen Fall eine von A. Comessatti betrachtete 
Jacobische Fläche ©! enthält. Als Anhang eine allgemeine Bemerkung von A. Comes- 
satti (dem Verf. brieflich mitgeteilt) über die irregulären F10 des Raumes S,, die das 
Schnittgeschlecht 6 haben, und der Klasse der Regelflächen nicht angehören. [Auch 
die F® des $4. 4 ist nicht neu; vgl. Togliatti, Mem. Ist. Lombardo $ci. (3) 12, Nr. 83 
(1916).] E.@. Togliatti (Genova). 

© Dubreil, Paul: Quelques propristes des variötes algebriques se rattachant aux 
th&ories de P’algebre moderne. (Actualites seient. et industr. Nr. 210. Exposes math. 
publies ä la m&moire de Jaeques Herbrand. XI.) Paris: Hermann & Cie. 1935. 33 pag. 
Fres. 10.—. 

Verf. gibt eine notwendige und hinreichende Bedingung, damit ein homogenes 
Polynomideal a keine uneigentliche Komponente (eine Komponente, deren Mannig- 
faltigkeit die Varietät = 2, = --- = 2, = 0 ist) besitzt, und transformiert diese 
Bedingung für einen Fall, der für die geometrischen Anwendungen wichtig ist [vgl. 
©. R. Acad. Sci., Paris 196, 1270 (1933); dies. Zbl. 6, 388]. Er betrachtet die Basis 
eines homogenen Polynomideals ohne uneigentliche Komponente. Dann gibt er geo- 
metrische. Anwendungen, die sich auf den Noetherschen Fundamentalsatz beziehen 
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vgl. C. R. Acad. Sci., Paris 196, 84, 1637; dies. Zbl. 6, 127; 7, 31). Einige dieser An- 
endungen findet man ausführlicher in seiner Abhandlung im Bull. Soc. Math. France 
‚258 (1933); dies. Zbl. 8, 129. @. Schaake (Groningen). 

Wong, B. C.: Certain contaet properties of linear systems of hypersurfaces. Trans. 
mer. Math. Soc. 37, 207—215 (1935). 

Verf. betrachtet in einem Raume $, die Hyperflächen der Ordnung n eines 00® 
inearsystemes &', die eine gegebene Y} berühren. Abbildung von & auf die Punkte 
ines Raumes S,. Insbesondere die Fäler =pe =2; n=3, r=o0;n=23,r=o=3; 
den beiden letzten Fällen wird auch N = 1 vorausgesetzt, und es werden die Qua- 
iken von & betrachtet, die einen $,_, oder einen im S,_ , enthaltenen $,_, oder einen 
im S,_, enthaltenen S,_, usw. berühren. [Für den Fallr =e = 2 siehe L. Cremona, 
n. di Matem. (1) 6, 153, $13—25 (1864); Opere 2, 140.] Togliatti (Genova). 

Wong, B. €.: On a certain non-linear one-parameter system of hypersuriaces of 
order n in r-space. Bull. Amer. Math. Soc. 41, 259—264 (1935). 
In emem Raume S$, sind », +93 + --- +», projektiv verwandte Kurven 
011012 --- Cins On... Ogns-.., CrrCia.-. Cr, und ein 00° Linearsystem‘ |.W:| 
von Hyperflächen gegeben. Wenn P,ı... Pı,. eine beliebige Gruppe entsprechender 
Punkte jener Kurven bedeutet und wenn », +2», +: +t,= 0, so gibt es im 
allgemeinen in |W| eine Hyperfläche, die P,,--- Pı,, enthält, die in Pz}... Pa 
eine Berührung 1. Ordnung mit O,, ... C',,, hat, die in P;,... P3,, eine Berührung 
2. Ordnung mit O,, ... C,, hat usw. Solche Hyperflächen bilden, bei veränderlichem P/,, 
ein ool nichtlineares System {v}. Es wird mit zwei Methoden die Anzahl der Hyper- 
flächen von {v} bestimmt, die durch einen Punkt hindurchgehen, und auch die Anzahl 
derjenigen, die einen gegebenen $; berühren. Ein Beispiel (in der Ebene, mit drei 0? 
und die 00% 0% die 8 gegebene Punkte enthalten); besondere Fälle. E.@. Toglattı. 

Coble, A.B.: The geometry of the Weddle manifold W,. Bull. Amer. Math. Soc. 

41, 209-222 (1935). 

Coble, Arthur B., and Josephine H. Chanler: The geometry of the Weddle manifold 
Lwp. Amer. J. Math. 57, 183—218 (1935). 

Die erste dieser beiden Abhandlungen ist eine kurze Zusammenfassung der zweiten 
und ist in einer Sitzung der Amer. Math. Soc. vorgetragen worden; die ganze Unter- 
suchung ist eine Fortsetzung früherer Arbeiten von A. B.Coble [Amer. J. Math. 52, 
439-500 (1930)]. In einem Raume $,,_-, sind 2p +2 Punkte p,P2-- - Pap+2 all- 
gemeiner Lage gegeben; nimmt man p3... Pap+2 als Fundamentalpunkte der Koor- 
dinaten, und nennt man y;,2; die Koordinaten von 97,5, so geben die Formeln 
%,%; = yı%;, in den Veränderlichen x;, z/, eine Cremonasche Involution I,,, die ?ı 
mit p, vertauscht und p3. . . Pap+a als Fundamentalpunkte besitzt; es gibt (°?}'”) solche 
"Involutionen; sie erzeugen eine Abelsche Gruppe @ der Ordnung 2?P+1; @ enthält 

eine Involution I, die alle gegebenen Punkte als 2p(p — 1)-fache Fundamentalpunkte 
besitzt; Ort der Fixpunkte von I ist die Weddlesche W,, die hier betrachtet wird. 
Von dieser Definition ausgehend, studieren Verff. das System 2 aller Vs,” ,, die die 
Punkte p; als (p — 1)-fache Punkte besitzen; sie finden zunächst alle Basismannig- 
faltigkeiten von 2; einige Schwierigkeiten bietet die Bestimmung der Dimension 2? — 1 
von Z und der Dimensionen derjenigen Untersysteme von &, die Fundamentalörter 
der Involutionen der Gruppe @ enthalten; & liefert die Abbildung von W, auf eine 
Kummersche K, hyperelliptischen Typus. Man kann W, auch folgendermaßen 
konstruieren. Zwei Punktgruppen A)... A„in S, und B,... B, in S„n_, nennt A.B. 
Coble „assoziiert“, wenn ihre Koordinaten aj;.... a„,und bjj.. . Dnj SO beschaffen sind, 
daß ay,d15; +: + ibn; = 0 @=0,1,4.,r,)9=0, l,. Je 2 Abızme r); Kollineationen 
in S, oder S„_, lassen diese Beziehung unzerstört. Nun sei in einer Ebene eine Kurve H 
der Ordnung p + 2 mit einem festen p-fachen Punkt O gegeben; die 2p + 2 Geraden 
durch O, die HP+2 anderswo in Q1, 0a, - - -» Qap+2 berühren, hält man ebenfalls fest; 
man nimmt jetzt in einem S,, - , eine Normalkurve N??- 1 und auf dieser 2p + 2 Punkte 
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PıP2 :- : Pap+2, die zu jenen 2p + 2 Geraden 0; projektiv seien; wenn die Punkte 
des Raumes S,,-, mit Koordinaten in bezug auf N??”1 bestimmt werden, so gibt ee 
einen Punkt «& derart, daß OQ,; und &p; assoziierte Punktgruppen sind; Ort von 
bei veränderlicher Kurve H ist wieder die Weddlesche W,. Diese beiden Konstruk- 
tionen für W, gestatten verschiedene parametrische Darstellungen für W, zu finde 
und eine Reihe schöner Eigenschaften von W, und K, zu beweisen. Die folgenden 2. B2 
ein Punkt von W, und die Punkte, ebenfalls von W,, die ihm in den Involutione 
von @ entsprechen, bilden eine Gruppe von 2??+1 Punkten, die durch Projektion vo 
p; aus in sich selbst transformiert wird; die Schnittkurve von W,„ mit einem Sp; di 
p + l allgemeine Punkte von N??-1 verbindet, enthält oo! interessante Konfigurationen 
von (°#5?) Punkten; die Punkte von W,, die besonderen Arten hyperelliptischer HP+2 
entsprechen (deren Punkte Q; auf einer 0? oder 03 oder C* usw. liegen), bilden auf W,, 
besondere Örter V,,V4; Vg,- :; usw. Schließlich die besonderen Fälle p = 2,3, 4.. 
E.@. Togliatti (Genova). 

Baker, H. F.: The genus of a developable surface. Proc. Cambridge Philos. Soc.. 
31, 156—158 (1935). 

Beweis, daß die Cayleysche Formel zur Berechnung des Geschlechts einer ab- 
wickelbaren Fläche zum Wert —p führt, wo p das Geschlecht der Rückkehrkurve O 
jener Fläche bedeutet; wenigstens im Falle, wo die Kurve C keine Doppelpunkte, 
Doppeltangenten, Doppelschmiegungsebenen und Inflexionspunkte besitzt. 

E. @. Togliatti (Genova). 

Eekhart, L.: Das Striktionsband der hyperbolischen Regelschar. Anz. Akad. Wiss., 
Wien 1935, 114 (Nr. 12). 

Vorläufige Mitteilung: Das Striktionsband (Zentraltangentenfläche) einer Regel- 
schar auf dem einschaligen Hyperboloid ist eine rationale Regelfläche 6. Ordnung 
mit einer Doppelkurve 10. Ordnung. Diese zerfällt in Raumkurven 4. und 6. Ordnung 
dann, wenn das Hyperboloid in einem Hauptschnitt eine gleichseitige Hyperbel besitzt. 

L. Eckhart (Wien). 


Differentialgeometrie: 


Lane, Ernest P.: A canonical power series expansion for a surface. Trans. Amer. 
Math. Soc. 37, 463—482 (1935). 

Le developpement cherche et z= 2 +? 12814 + Be®+CY+..., 
Le tetra&dre de reference (Oxyz) est construit sur deux tangentes conjuguee Oz, Oy. 
Les sommets x, y sont conjugues dans la correspondance de Segre aux plans Oyz, 
Oxz; ces plans touchent le cöne de Segre et le sommet z verifie certaine relation par 
rapport aux points oü Oz perse la quadrique de Wilczynski, celle de Lie et deux 
quadriques osculatrices asymptotiques liees aux sections de la surface 8 par les plans 
Oxz et Oyz. L’auteur applique ses formules & ’examen des proprietes des sections 
planes de 8 par les plans qui passent par Oz. Exemple: Il existe deux sections mention- 
nees dont l’ordre de contact avec la conique osculatrice est plus elevees; leurs plans 
divisent harmoniquement les plans Oxy et Oxz. S. Finikoff (Moscou). 

Myller, A.: Theor&me eomplömentaire de eelui de Minding sur la döformation des 
surfaces regl&es. Ann. Sci. Univ. Jassy 20, 1—4 (1935). 

L’auteur donne une demonstration analytique du theor&me qu’il a recemment 
demontre par le voie synthetique (ce Zbl. 8, 411). 8. Finikoff (Moscou). 

Nagabhushanam, K.: On expressing the equations of any eongruence of eurves 
in the Hamiltonian form. Math. Student 2, 129—131 (1934). 

Starting with a congruence of curves in an n-space, written in the form x? — const. 
(=1,...,n— 1), the author considers their expression as a first system of Pfaff 


n 
derived from a form I’ X,da“. Whenn—2r +1, he puts X, = Oy/da® + f;, where 


ı=1 
y is an arbitrary function of allthe coordinates, fj,... fg, are functions of Be 
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2r 
ıch that the rank or class of the form Dt;da is 2r, and fgr+ı is a function of adr+1, 
3! 
Yhenn=2 r + 2, he associates a first integral of the congruence with such a system 
f Pfaff equivalent to 27 +1 of the equations of the congruence. J. L. Synge. 
Behari, Ram: A significant integral invariant in the theory of reetilinear congruences. 
. Indian Math. Soc., N.s. 1, 135—142 (1934). 


Il s’agit de integral p — [(Xdx + Ydy-+ Zdz) ou X, Y,Z sont les cosinus 
C 


ha d’un rayon r d’une congruence K et C est une courbe fermde qui coupe r. 
S est une aire limitee par €, o l’aire de l’image sphörique de S par les rayons de K,20 
‚ distance focale et w l’angle des plans focaux, on a & la limite quand C se reduit 


; d 
un point, Fr = 20 cotw=le parametre moyen de K. De möme . — la courbure 


desique de la ligne enveloppde par r sur une nappe focale. Si le rayon PP’ touche 
Ss lignes MP (v=const) et P’M’(u= const) sur les nappes focales et 


6=ar MP+PP’-+arP’'M, ona y= 0, du av. 


B S. Finikoff (Moscou). 
Rössler, Fred: Über die Affinnormalen der ebenen Sehnittkurven in einem Flächen- 
ınkt. Mh. Math. Phys. 42, 97—100 (1935). 
Zunächst wird der Satz bewiesen: Schneidet man eine im Punkte O nicht para- 
lisch gekrümmte Fläche mit den Ebenen eines Büschels, dessen Achse durch O geht, 
er nicht in der Tangentenebene der Fläche liegt, so bilden die Affinnormalen aller 
enen Schnittkurven in O einen Kegel 4. Ordnung 6. Klasse, der die Achse des Ebenen- 
ischels als dreifache Erzeugende besitzt und längs der Haupttangenten in O die Tan- 
ntenebene der Fläche berührt. Daraus werden zwei Sätze über windschiefe Regel- 
ichen abgeleitet. — Kennt man in einem Punkte O einer windschiefen Regelfläche die 
iden Haupttangenten, die Affinnormale der Fläche und die Affinnormale irgendeiner 
jenen Schnittkurve, so läßt sich die Affinnormale jeder durch O gehenden ebenen 
hnittkurve planimetrisch konstruieren. W. Haack (Danzig). 
Watanabe, $.: Sur la g&omötrie projeetive des espaces & connexion affine. Jap. J. 
ath. 11, 185—193 (1935). ö 
Die Koeffizienten der projektiven Konnexion in bezug auf die Gruppe 
RER) eb) el able 1,.,n,n)u eh) 
llen mit Dr — DT. ..., 2") bezeichnet werden (4, 4,» =0,1,...,n). Wenn 
ein Tensor in bezug auf (l)a und o, [mit 9, =1] ein Vektor in bezug auf (1)a, b 
t, so stellen die Koeffizienten 
be = 1, = 0,9. er 9 (2) 
ne affine Konnexion [in bezug auf (1)a] dar. Zu zwei verschiedenen Vektoren @, 
ıd ©, (mit 9, = %, = 1) gehören zwei Konnexionen A%, und A%,, wobei 
A. = As + yet By Y=P-P. © 
ligemein ist also (3) keine bahntreue Transformation, wenn 0% = ö$o ist. Ref.) 
sr Verf. untersucht die in bezug auf (3) invarianten Eigenschaften. In Anlehnung 
‚, Eisenhart (Non-Riemannian geometry. 1927) werden Kriterien aufgestellt, wann 
rei Konnexionen ]7', und */”,, äquivalent sind, und außerdem auch unter anderem, 
ınn I", r-affine Isomorphien zuläßt. Dabei versteht man unter affiner Isomorphie 
» Punkttransformation y* = x” + £*dt, welche die in bezug auf (3) invarianten 
genschaften in Ruhe läßt. Hlavaty (Praha). 
Takasu, Tsurusaburo: Ein neues Dualitätsprinzip bei den Kurven im konformen 
wume. Jap. J. Math. 11, 195—211 (1935). 
Es bedeuten (y;) mit (yy); = 1 die pentasphärischen Koordinaten der Schmieg- 


gel, (53) mit (% Bi), —= 1 die pentasphärischen Koordinaten der Normalkugel 


272 


und (>) mit einer entsprechenden Nebenbedingung die Kugel, welche die Schmie+ 
kugel (y;) im Kurvenpunkt (r;(s)) [mit den Bedingungen (rg), = 0, (dr dr), = di 
von außen berührt und zur Normalkugel senkrecht steht. (%;) ist die Absolutkug: 
im nichteuklidischen Raum. Dann betrachten wir zwei Paare von Gebilden, nämliet 
(x) und das bezüglich (%;) invers genommene Bild (g,), dann die beiden Nullkuges 
2y; 5 c - Ä | 
(9) und (Y;) des Kugelbüschels ( . er +m a) . Die Differentialgeometrie d 
beiden Paare von Gebilden ist ganz analog zu behandeln, dieses Dualitätsprinzz 
läßt sich mit geringen Änderungen für Kugelscharen im konformen Raum und fr 
Kurven im konformen Raum verfolgen. Heinrich Schatz (Innsbruck). 
Bompiani, E.: Risultati recenti di geometria differenziale. Esercit. Mat., 11. s. 
103—114 (1935). BB 
I risultati recenti dei quali intendo parlarvi sono quelli relativi alla topolog 
differenziale. - Auszug. 


Topologie: r 
Borsuk, Karol: Contribution & la topologie des polytopes. Fundam. Math. 25, & 
bis 58 (1935). 
Ein zusammenhängendes Polytop P, das entweder höchstens n-dimensional od: 
im (euklidischen) R,„;, eingebettet ist, ist Summe von zwei Polytopen P, und 
wo 9,(Pı) = 0, pi(P,) = pi(P) für v = n (p; bedeutet die «-te Bettische Zahl) und 4 
in sich zusammenziehbar ist. Hieraus wird für in den R, eingebettete Polytope 
gefolgert: Falls jede stetige Abbildung von P auf eine Teilmenge von sich selbst ein« 
Fixpunkt besitzt, so ist nicht nur 9, (P) = 0 (was für viel allgemeinere Räume P z 
trifft), sondern auch p,(P) = 0. Öech (Brno). 
ech, Eduard: Les groupes de Betti d’un complexe infini. Fundam. Math. 25, & 
bis 44 (1935). 
Es werden die Bettischen Gruppen unendlicher Komplexe definiert (und zwz 
ausgehend von den algebraischen Komplexen, erklärt als Linearformen mit endlic 
vielen :von Null verschiedenen Koeffizienten). Als Koeffizientenbereich tritt eine b: 
liebige Abelsche Gruppe auf. Verf. beweist nun den für den Aufbau der allgemein 
kombinatorischen Topologie außerordentlich wichtigen Satz: Die Bettischen Grup 
pen eines (abzählbar) unendlichen Komplexes K nach einem beliebige 
Koeffizientenbereich J lassen sich durch J und die Bettischen Gruppe: 
von K nach dem Ring der ganzen Zahlen ausdrücken. Genauer ausgedrücl 
lautet das Ergebnis folgendermaßen. Es sei B* die n-dimensionale ganzzahlige Bettis 
Gruppe von K, T” die n-dimensionale Torsionsgruppe (die aus den Elementen en« 
licher Ordnung bestehende Untergruppe von B*). B" bzw. T*-1 seien durch die E} 
zeugenden q,,@,,... evtl. in inf. bzw. b,,b,,... evtl. in inf. und die definierendet 
Relationen I/pr:a; = 0 bzw. Dg,:d;=0 mit ganzzahligen px;, gx;, von denen jedesma 
nur endlich viele von Null verschieden sind, definiert. Ist B, die n-dimensiona; 
Bettische Gruppe von K nach dem Koeffizientenbereich J, so läßt sich B, als direkt! 
Summe zweier Untergruppen B’ und B’’ darstellen. Dabei ist B’ bis auf Isomorphıl 
die: Gruppe der Linearformen D'g;x; in den Unbestimmten x; mit den: Koeffizienten | 
aus J und den definierenden Relationen I’p,;92%; = 0 (für beliebiges g C J), währen] 


T 
B" bis auf Isomorphie die Gruppe der Linearformen D9r Y ist, wobei die g; dur 4 
die Bedingungen Sun = 0 eingeschränkte und sonst beliebige Elemente von | 
sind. Als Linearformen werden dabei durchweg nur solche mit endlich vielen ved 
Null verschiedenen Koeffizienten betrachtet. Aus dem Obigen folgt übrigens, daß ZU 
sich durch J und 7” ausdrücken läßt. Der hier besprochene Satz wurde im Falll 
endlicher Komplexe von Hopf bewiesen (erscheint demnächst in Alexandrofil 
Hopfs Topologie I. Grundlehren d. math. Wissens 44. Berlin: Julius Springer); dal! 

i N 
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ezialfall der Koeffizientenbereiche modulo m wurde (ebenfalls nur für endliche Kom- 
exe) noch früher von Alexander [Trans. Amer. Math. Soc, 28; 301—329' (1926)] 
handelt. P. Alexandrojf: (Moskau). 

j Freudenthal, Hans: Die Hopfsehe Gruppe, eine topologische Begründung kombina- 
rischer Begriffe. Compositio Math. 2, 134—162 (1935). 

Bruschlinsky [Math. Ann. 109, 525—537 (1934); dies. Zbl. 8, 373] hat die 
enge aller stetigen Abbildungen einer kompakten abgeschlossenen Menge F in die 
bzw. in die 8° als Gruppe betrachtet: Da die S! und die S? Gruppen sind, kann 
an als Produkt zweier Abbildungen /,(z) und f,(x) von F in die S! bzw. 83 diejenige 
bbildung / definieren, die jedem Punkt z von F den Punkt /,(x) : /,(x) zuordnet 
abei wird das Produkt /,(2) - /,(2) im Sinne der in $! bzw. 8? definierten Gruppen- 
ultiplikation verstanden). Die Komponenten der so gewonnenen topologischen 
ruppe bilden wiederum eine Gruppe: die Faktorgruppe nach der Komponente der 
entität; diese Komponenten sind die Abbildungsklassen. Man erhält so die Gruppe 
r Abbildungsklassen von F in die $! bzw. 8°. Die hier skizzierte Konstruktion 
fährt in der vorliegenden Arbeit eine gewaltige Verallgemeinerung, indem die Ab- 
Idungen von F in die S” bei beliebigem n betrachtet werden. Dabei wird die 8” 
8 eine Art „verallgemeinerte‘‘ Gruppe aufgefaßt: Man betrachtet. die 8" zunächst 
s Gesamtheit der n-upel reeller Zahlen, ergänzt durch oo, wobei alle Punkte mit 
indestens einer unendlichen Koordinate in diesen Punkt oo zusammenfallen. Es 
ird folgendermaßen die „Gruppen“operation, die Addition, erklärt: 
(a1, 2.5) + (bi, 56) = (a,b, — Qzb5; 0765 + ab, 05 + dar. .., in + du). 
abei dürfen die Punkte mit a, = a, = O nicht mit dem Punkt addiert werden. Dem- 
tsprechend dürfte die so gewonnene verallgemeinerte Gruppe als „Gruppe mit 
ngularitäten‘“ bezeichnet werden. Sodann bilden die Abbildungen von F in die S" 
enfalls eine „Gruppe mit Singularitäten“; die Komponenten dieser Gruppe, die 
bbildungsklassen, bilden jedoch (das beweist der Verf.) eine richtige Gruppe: die 
opfsche Gruppe, die somit als direkte Verallgemeinerung der Bruschlinskyschen 
ruppe anzusprechen ist. Die Existenz der Hopfschen Gruppe beruht darauf, daß 
an in irgend zwei Klassen je eine Abbildung so wählen kann, daß für diese Ab- 
Idungen die Addition erklärt ist. Für die höchstdimensionale Hopfsche Gruppe 
nes Polyeders P und die Bettische Gruppe (derselben Dimensionszahl) von P be- 
eist der Verf. einen Dualitätssatz, indem er die Primitivität (im Sinne von Pontrja- 
in) der modulo m reduzierten Hopfschen Gruppe zu der Bettischen Gruppe modulo m 
ststellt. Als Pontrjaginsches Produkt einer Abbildungsklasse und eines Zyklus mod m 
itt dabei der Abbildungsgrad mod m:auf. Entsprechendes gilt auch „modulo Null“. 
uch dieser Satz ist eine Verallgemeinerung eines Satzes von Bruschlinsky. Die 
fethoden des Verf: werden mit der Betrachtung von direkten und inversen Homo- 
orphismenfolgen kombiniert und ergeben so Resultate für beliebige kompakte Mengen. 
ısbesondere gilt: Die Hopfsche Gruppe einer FC S" ist (für die Dimensions- 
ihl.n— 1) eine. freie Abelsche Gruppe von’c-+-1 unabhängigen Erzeugen- 
en, wobei’c die Komponentenzahl. von 8" — P ist. P. Alexandroff. 

‘Freudenthal, Hans: Über die topologische Invarianz kombinatorischer Eigen- 
‚haften des Außenraumes abgeschlossener Mengen. Compositio Math. 2,:163—176 
935). H Io«i kr 

rar -des Satzes, daß homöomorphen kompakten abgeschlossenen Punkt- 

engen F, und F, des R" isomorphe Bettische Gruppen von R"* — F; bzw. von R"— FR, 
ıtsprechen. Dieser Satz, welcher aus den vor kurzem erschienenen allgemeinen 
esultaten von Pontrjagin [Ann. of Math: 35, 904—914 (1934); dies. Zbl. 10, 180] 
Igt, wird: hier direkt, und zwar mit elementaren. Hilfsmitteln bewiesen, Dieser Be- 
eis beruht auf folgendem neuen 'Erweiterungssätz, welcher an und für sich großes 
\teresse beanspruchen dürfte: Jede stetige Abbildung von Peine 
18 
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läßt sich erweitern zu einer stetigen Abbildung vom Grade eins von SH 
auf sieh; dabei ist 8" wie üblich der n-dimensionale sphärische Raum. Verf. bemerktil 
Darin, daß bei Homologiebetrachtungen die Abbildungen vom Grade eins dasselb»i 
leisten wie die topologischen, liegt der Kern zahlreicher topologischer Sätze. | 
P. Alexandroff (Moskau). || 

Freudenthal, Hans: Die R,„-adische Entwieklung-von Räumen und Gruppen. Akadi} 
Wetensch. Amsterdam, Proc. 38, 414—418 (1935). "Ei 
Ist R, fürn =1,2,... eine Folge topologischer Räume, f„ eine stetige Abbidungg 

von R„;ı auf R,, so ist der durch diese /„ charakterisierte Limesraum der R„ dest 
Unterraum des topologischen Produkts der R,, der alle Punkte mit a, = n(anz11 
erfüllenden Koordinaten enthält. Sind die R, metrisierbar bzw. separabel bzw. kom 
pakt, so gilt das Entsprechende vom Limesraum R. Es gilt dann der Satz, daß jeder 
kompakte separable Raum sich in dieser Weise als Limesraum von Polyedern gewinnen 
läßt. — Weiter kann man die d-dimensionalen Räume als solche charakterisieren ı) 
die Limesräume d-dimensionaler Komplexe sind, wobei die in die Limesdefinitiorz 
eingehenden stetigen Abbildungen f, eine gewisse Irreduzibilitätsbedingung erfüllen 
müssen. — Ist schließlich R Limesraum von Räumen R,, so kann man die Bettischem) 
Gruppen von R in sinnentsprechender Weise als Limesgruppen der Bettischen Gruppen 
der R,„ gewinnen. Reinhold Baer (Manchester). 


Alexander, J. W.: Note on Pontrjagin’s topologieal theorem of duality. Proc. Nat. 
Acad. Sci. U.S.A. 21, 222—225 (1935). 

. Unendlich-dimensionale Verallgemeinerung des Alexander-Pontrjaginschen all- 
gemeinen Dualitätssatzes: Es wird eine abgeschlossene Punktmenge F des Funda- 
mentalquaders R” des Hilbertschen Raumes betrachtet und die Pontrjaginsche Formu- 
lierung auf die r-dimensionale Bettische Gruppe von F und die „(oo—r—1)-dimen- 
sionale‘“ Bettische Gruppe von R® — F ausgedehnt. Es kommt also alles nur darauf 
an, die „(oo — r—1)-dimensionale“‘ Bettische Gruppe von R° — F zu definieren. 
Dieses Ziel wird leicht erreicht, sobald für jedes nichtnegative ganzzahlige r der Be- 
griff eines (o—r)-dimensionalen Zyklus im R* vernünftig gefaßt ist. Diese Aufgabex 
löst der Verf. folgendermaßen. Man betrachte im R ein endliches System von linearend 
Ausdrücken Ya, +64 =L, i=1,...,n, in welchen nur endlich viele Koeffi- 


8 

zienten a;, von Null verschieden sind. Unter der Signatur eines Punktes x von 
versteht man ein System von ganzen Zahlen (&,,..., &,), wobei &; den Wert — 1, Ol 
oder 1 hat, je nachdem Z, im Punkte x negativ, Null oder positiv ist. Jeder Punkt 
gehört zu einer konvexen Menge, bestehend aus allen Punkten von R*, die dieselbed 
Signatur wie x haben. Eine solche konvexe Menge heißt eine Zelle, und zwar eine 
(© —r)-dimensionale Zelle, wenn r und nicht mehr linear-unabhängige Ausdrücke 2, 
in den Punkten dieser Zelle verschwinden. Eine Koordinate x; heißt signifikant,, 
wenn sie mit einem von Null verschiedenen Koeffizienten in mindestens einem L; 
auftritt. Die signifikaten Koordinaten bestimmen einen endlich-dimensionälen Unter-: 
raum A” von R°, und dieser schneidet aus einer (o—r)-dimensionalen Zelle jeweils» 
eine (m — r)-dimensionale Zelle aus: Indem man die Anschlußeigenschaften dieser 
endlich-dimensionalen Zellen auf die entsprechenden (oo — r)-dimensionalen über- 
trägt, erhält man eine aus den (o—r)-dimensionalen Zellen (r = 0,1,.. .) bestehendes 
(endliche) „Zellenzerlegung‘“ von H. Die algebraischen Komplexe, insbesondere die» 
Zyklen dieser „Zellenzerlegung“, sind die gesuchten. Zu diesen „Zellenzerlegungen“" 
werden wie in der gewöhnlichen kombinatorischen Topologie duale Schemata kon- 
strulert, wobei diese Schemata gewöhnliche endliche Komplexe sind. Die weitere» 
technische Durchführung beruht in üblicher Weise auf der Betrachtung einer ‚un- 
endlieh-fein werdenden‘ Folge von sukzessiven „Unterteilungen“ der „Zellenzerlegung“, | 
wobei eine „Unterteilung“ durch. Hinzufügung weiterer linearer Ausdrücke entsteht: . 

:DIREUA P. Alexandro/f (Moskau). ü 


275 


Bee R. L.: A set of axioms for plane analysis situs. Fundam. Math. 25, 13—28 
Verf. stellt an die Spitze seines Axiomensystems zwei undefinierte Begriffe, den 
5 Stückes und den des Eingebettetseins. In der Ebene kann man nachträglich das 
ck interpretieren als ein beschränktes, zusammenhängendes Gebiet; dann bedeutet 
as Stück x ist eingebettet in das Stück y“ einfach x y. Axiom 2 und 3 besagen, 
ß die Relation des Eingebettetseins transitiv und nichtkommutativ ist. Im Axiom 1 
rd die Existenz einer „erzeugenden“ Folge von Stückmengen mit gewissen Eigen- 
aften verlangt, mit deren Hilfe es gelingt, 1. die Begriffe eines Punktes, eines 
iufungspunktes, eines Gebietes und der Begrenzung einer Punktmenge einzuführen, 
den Begriff des Zusammenhanges einer Punktmenge zu definieren und z.B. zu 
weisen, daß jedes Gebiet bogenverknüpft ist. Durch die Axiome 4 und 5 wird er- 
cht, daß die Menge 8 aller Punkte zusammenhängend ist und durch keinen Punkt 
legt wird, Durch das Axiom 6 wird erzwungen, daß, wenn die Summe zweier ab- 
schlossenen und kompakten Mengen H und K mit zusammenhängendem Durch- 
anitt zwei Punktesc. trennt, hon H oder K die Punkte trennen muß. Das Axiom 7 
dlich hat zur Folge, daß $ durch die Summe zweier kompakter Kontinua mit nicht- 
sammenhängendem Durchschnitt zerlegt wird und daß $ speziell durch eine ein- 
che geschlossene Kurve J in zwei zusammenhängende Gebiete mit J als Begrenzung 
rlegt wird. Nachdem nun noch gezeigt ist, daß die Begrenzung jedes Gebietes, 
nn sie nicht leer ist, kompakt ist, kann bewiesen werden, daß die Menge aller Punkte 
r Ebene oder zur Sphäre homöomorph ist [mit Hilfe von Ergebnissen aus ‚„Foun- 
tions of point set theory“. Amer. Math. Soc. Colloqu. Publ. 18, Kap. VII (1932); 
es. Zbl. 5, 54]. Nöbeling (Erlangen). 
Kampen, Egbertus R. van: On some eharaecterizations of 2-dimensional manifolds. 
ike math. J. 1, 74-93 (1935). 
Verf. gibt eine systematische Darstellung der vielen bekannten Kennzeichnungen 
r 2-dim. Sphäre, Zelle oder Mannigfaltigkeiten. Die Sätze konnten teilweise ver- 
nfacht und verallgemeinert werden. In einem Anhang wird bewiesen, daß die 2-dim. 
rallgemeinerte Mannigfaltigkeit von Cech (Ann. of Math, 34, 621—730; dies. Zbl. 
86) und Lefschetz (Amer. J. Math. 55, 469—504 (1933); dies. Zbl. 8, 85) eine 
wöhnliche Mannipgfaltigkeit ist. Nöbeling (Erlangen). 
Zippin, Leo: On semieompaet spaces. Amer. J. Math. 57, 327—341 (1955). 
Ein Raum heißt semi-kompakt, wenn er ein vollständiges Umgebungssystem 
‚rart besitzt, daß die Ränder dieser Umgebungen kompakt sind. Für separable, 
etrisierbare, vollständige Räume wird dann gezeigt: ein semi-kompakter Raum 
ınn durch Hinzufügen einer abzählbaren Menge kompakt gemacht werden; läßt 
an aus einem kompakten Raum eine total-zusammenhangslose F, fort, so entsteht 
n semi-kompakter Raum. — Ist der semi-kompakte Raum (© überdies zusammen- 
ngend, so existiert ein im wesentlichen eindeutig bestimmter Raum C*, der C ent- 
ilt, kompakt, zusammenhängend und im kleinen zusammenhängend ist, so daß 
* _ CO eine total-zusammenhangslose F, ist und so daß für jede offene, zusammen- 
ingende Teilmenge D von C* die Menge D — [D(C* — O)] zusammenhängend ist; 
ch von diesem Einbettungssatz gilt eine Umkehrung. Speziell gilt, daß C* nur dann 
nicht-plättbare‘‘ Kurven enthält, wenn © solche enthält.. Weiter läßt sich aus diesem 
inbettungssatz eine Verschärfung eines Freudenthalschen Einbettungssatzes für 
'ruppenräume gewinnen [vgl. H. Freudenthal, Math. Z. 33, 692—713 (1931); 
ies. Zbl. 2, 56]. Reinhold Baer (Manchester). 
Rutt, N. E.: Prime ends and indeeomposability. Bull. Amer. Math. Soc. 41, 265 
is 273 (1935). 
The author studies the relation between the indecomposability of the boundary I’ 
f'a bounded plane simply conneeted domain y and the property of y to have a prime 
nd which includes all of I. It is shown that if Z’is indecomposable, y has this property; 
18* 
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and, on the other. hand,.if y'has this property, then Z"is either indecomposable or t# 
sum of two indecomposable continua. These results are generalized somewhat, it bein 
shown in particular that if Z’ contains any indecomposable continuum D, then therf 

is a prime end of y'containing D. ER @. T. Whyburn (Virginia). ‚| 

Cech, Eduard: Sur la eonnexit& locale d’ordre sup£rieur. Compositio.Math. 2, 14 
1935). Mr re BT 4 
a Di höherdimensionale lokale Zusammenhang wird hier im Sinne des entspreche: 
den Homologiebegriffes [Alexandroff, Ann. of Math. 30, 181, Fußnote 63 (192% 
verstanden; er "wird. allerdings in seiner allgemeinsten Form, also rein ‚topologise 
und in bezug auf beliebige Koeffizientenbereiche untersucht. Der Darstellung gell 
eine Zusammenfassung der allgemeinen Homologietheorie des Verf., entwickelt die: 
mal für beliebige Koeffizientenbereiche, voran. Es folgt darauf im zweiten Kapitt 
eine eingehende Untersuchung des lokalen Zusammenhanges sehr allgemeiner tope 
logischer Räume.. Es wird hier eine Reihe Bedingungen für den 1. Z. gegeben. In. 
besondere wird gezeigt, daß ein Raum dann und nur dann im Punkte a nulldimensiona 
lokal-zusammenhängend ist, wenn es zu jeder U(a) eine solche V(a) gibt, daß Va 
in einer Quasikomponente von U(p) liegt. Ein im Punkte a lokal zusammenziehbare 
Raum ist in. allen Dimensionen und für alle Koeffizientenbereiche lokal-zusammen 
hängend. Ferner wird bewiesen: Ein höchstens n-dimensionaler regulärer Raum m: 
endlicher n-ter .Bettischer Zahl .ist lokal-zusammenhängend in der Dimension n. 
werden auch ‚Beziehungen zwischen 1. Z. nach verschiedenen Koeffizientenbereiche 
aufgestellt, In. der weiteren Darstellung rücken die Punktmengen euklidischer Räumf 
immer.mehr in den Vordergrund. Von den hierher gehörenden Sätzen seien erwähn 
FC KR". ist dann und nur dann 'r-dimensional lokal-zusammenhängendi 
wenn jede Umgebung U(a) (in bezug auf den R*) eine Umgebung FY(a).vor 
folgender Eigenschaft enthält: Jeder (n—r—1)-dimensionale Zyklus ix 
R".— F ».U(a) berandet in R"— /- V(a). Dieser ‚„‚Dualitätssatz‘,; derbei weiterer 
‚Untersuchungen auf diesem Gebiete sicher ein fundamentales Hilfsmittel sein wird 
ist ‚bereits im Falle n =,2, wo er sich ganz elementar formulieren läßt, interessant 
Ferner: Es. seien! Fjc A", F,c.R%,ac F,'F5,. Wenn eine U(a) existiertä 
welche keine Komponente von R*— (F,+F,) und keine Komponente 
von. R*— F,Fyenthält, so existiert eine V(a), welche weder von R— F' 
noch von R*— F,eine-Komponente enthält. Gewissermaßen zum selben Kreise 
lokaler „Phragmen-Brouwerscher“ bzw: „Janiszewskischer‘‘ Sätze gehört auch folgenn 
des sehr allgemeine: Theorem, welches für beliebige vollständig’ normale Räume .4 
gilt: Sind A und B abgeschlossene MengeninR=A+B,acA-B, ist 
R (k-+1)-dimensional-, A und B k-dimensional-lokal-zusammenhängen«t 
in a, so ist 4+ B k-dimensional-lokal-zusammenhängend:in a. Das Satal 
ist für jeden 'Koeffizientenbereich riehtig. “ P. Alexandroff (Moskau). 


nes 


.. Astronomie und Astrophysik. | \ 

‘ Krug, W.: Bahnformen im Gebiete der mehrfachen Lösungen bei der parabolischeny 
Bahnbestimmung.  Astron. Nachr. 255, 433-452 (1935) ae | 
Wilkens, A.: Untersuchungen zur Heeubabewegung 'und ‚analoger Bewegungs 
formen. Abh. bayer. Akad. Wiss., N. F.'H. 27, 1-67. (1935) Bone | 
- Zur Berechriung der typischen Störungen der Hekubaplaneten (Periode annäherndt 
gleich der halben Jupiterperiode) werden in der Fourierentwicklung der Störungs- 
funktion außer dem Säkularteil die langperiodischen Glieder mit dem Winkelargument)' 
+8 mit EST TOCHS und I 2046 (1; nittlere Längen deal 
Planöten“ bzw.’ Jupiters)i@,'@" deren ‘Perikellängen) berücksichtigt. Die Delaunay. 
reihen für die'Differentiälguotienten der Bahnelemente’ werden unter’ Benutzung de 
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twicklungen Leverriers (Annales de l’observatoire de Paris. 10) aufgestellt und 
ch sukzessive Approximation integriert. ... Klose (Berlin). 
.ı Kagan-Shabshai, J. F.: Nomograms for the computation of reetangular equatorial 
galaetie components of the:veloeities of stars. Russ. astron. J. 11, 605—609 u. engl. 
t 609-612 (1934) [Russisch]. | 


‚Whipple, F. J. W.: On the relation between the mean veloeity of the stars, the mean 
ial veloeity and the mean transverse veloeity. Monthly Not. Roy. Astron. Soc. 95, 
—444 (1935). SH ö A, 

The results of W. M. Smart’s paper: „Some Theorems in the Statistical Treatment 
Stellar Motions‘“ [Monthly Not. Roy. Astron. Soc. 95, 116 (1934); this Zbl. 11, 87] 
discussed and new proofs of some of the formulae are given. K.Ogrodnikoff. 

Nechvile, Vincent: Sur la dissymötrie des mouvements stellaires et sur une möthode 
t la determination de l’apex du soleil et du vertex de P’ellipsoide des vitesses. C. R. 
ad. Sci., Paris 200, 1379—1381 (1935). | 
In two previous papers [Bull. Astron. Inst. Netherlands, 4, VI, 173 (1924) and 
„Acad. Sci., Paris 186, 848 (1928)] the author has derived a formula giving 0 (0)d9, 
number of stars within a given area of the celestial sphere whose proper motions 
eed an arbitrary positive limit e and have directions contäined between the limits 9 


5(0) 40 - Da [erst 7+2: 0012 a ner [e-*da|a9, 
1 & Ar Vp—n 


ei. :p = k2cos?9 + h?sin?0, nYp = k2u, 0380 + h?v, sin 0; 
is a constant depending upon the number of stars of apparent magnitude m;, k 
h are the constants of the velocity ellipsoid, while «, and v, are the components 
he solar parallactic motion relative to the system of u, v axes the u-axis being directed 
ard the vertex of stellar motions. — In this note the author points out that the 
6), 0) curves which are in general asymmetrical, possess in three particular zones of 
-celestial sphere axial symmetry. — (1) The first zone is the locus of centres of areas 
ere v,—0 which is a great circle passing through the solar apex and the vertex. 
re the 0 (0)-curve is symmetrical with respect to the u-axis. — (2) The second zone 
he locus of centres of areas where u, — 0. It consists of two branches of the spherical 
pse defined by the equation in spherical co-ordinates x, y 
Fe sin?z _ tang?y 
sin?a"' sin?a 
ere 2a denotes the angular distance apex-vertex. — This gives a new method of 
ding the position of the apex and vertex which are determined as the points of inter- 
tion of the above loci. On the other hand the general asymmetry of the 0 (9)-curves 
mits to explain, at least qualitatively, the observed variations in the relative number 
stars in the two Kapteyn streams. Kyrill Ogrodnikoff (Moscow). 
> Krat, W.: The’ refleetion effeet in eclipsing binaries. Russ. astron. J. 11, 5—19 u. 
].-Zusammenfassung 19—21 (193%) [Russisch]. 
"Es wird gezeigt, daß bei den Bedeckungsveränderlichen die Verteilung des sog. 
lektierten Lichtes auf der Sternscheibe einem Gesetze folgt, bei welchem die Hellig- 
it zum Rande bis auf Null abfällt. Auf die Milnesche Theorie sich stützend und 
it Benutzung einer Formel von Pike wird das Verhältnis vom reflektierten zum 
genlicht des Begleitsternes berechnet. Die erhaltene Formel gibt für kleine Radien 
s Begleiters mit ’Eddingtons Formel praktisch identische Werte. ‘Darauf wird der 
nfluß einer Elliptizität der Sterne betrachtet. Für eine Reihe von Bedeckungs- 
ränderlichen wird eine gute Übereinstimmung zwischen Beobachtung und Rech- 
ng erhalten, Sterne jedoch mit stark verschiedenen Spektralklassen der er 
nten ergeben systematische Abweichungen, was damit im Einklang steht, daß 
lektierte Licht: in Wirklichkeit einen Reemissionseffekt- darstellt. Weiter werden 
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Formeln gegeben zur Berechnung der Exzentrizität der Bahn und der Länge li 
Periastrons bei Vorhandensein des Reflexionseffektes und der Weg zur Bestimmun 
der übrigen Elemente angedeutet. Zuletzt wird‘der „Effekt des Periastrons‘‘ erörten 
der bei einer elliptischen Bahn eine Asymmetrie der Lichtkurve verursacht und ä4 
einigen Beispielen erläutert. A. Michailov (Moskau). | 

Krat, W.: On the determination of the orbital elements of eelipsing binaries. 
Russ. astron. J. 12, 21—25 u. engl. Zusammenfassung 25—27 (1935) [Russisch]. 

Für den Fall stark exzentrischer Sternbahnen und die Hypothese „U“ (gleichfötl 
mige Helligkeit der Sternscheiben) werden Formeln abgeleitet zur Berechnung des Ver 
hältnisses der Radien der beiden Komponenten %k und der größten Phase der Verfinsti 
rung &,, wenn die Kreiselemente bereits bekannt sind. Darauf wird der Fall ungleic: 


förmiger Helligkeit (Hypothese D) für das Helligkeitsgesetz J(0) = J (3) (1 + zcosi 


behandelt und eine für alle Exzentrizitäten gültige Formel zur Berechnung von dojd 
angegeben, wo e=Ö/r,, mit ö= scheinbarer Entfernung zwischen den Sternzentrei 
und | = Radius der einen Sternkugel. Die Formeln werden durch die Berechnung did 
Elemente des Sternes TZ Lyrae erläutert (I. vgl. vorsteh. Ref.). 4A. Michailov. 
Sterne, T. E.: Statistical methods for investigating the deviations of a stella 
distribution from the laws of ehance. Circ. Harvard Coll. Observ. Nr 396, 1—14 (19344 
If the space density of stellar distribution were perfectly uniform then on stellel 
photographs we would have the background always uniformly covered by stars. Il 
practice this is never the case since, firstly, in stellar distribution there are local mine 
accidental irregularities and, secondly, the uniformity of the apparent distribution 
is disturbed by the presence of dark nebulae and star clusters, and in general by a3 
kinds of systematic departures of stellar distribution from uniformity such as fc4 
instance is the result of galactic concentration, the defective illumination near the edge 
of the photographic plate etc. — The ‘question is then considered, how to determinz 
the propability that an accidental distribution will deviate from the uniform distribution 
as much as, or more than, the distribution actually observed on a certain star fielc« 
If this probability is small there is evidence that there is a real departure from random 
distribution. — Four different methods of evaluating this probability are discussedi 
applied to numerical examples and the respective results compared with each othen 
The methods are referred to as (1) the association method, (2) the correlation methodk 
(3) the method of standard deviations and (4) the method of comparing the observee! 
distribution with the law of Poisson. —- It is shown that the application of all these 
methods to various examples leads to practically the same results. K. Ogrodnikoff... || 
Ambarzumian, V. A.: On the ionisation in the nebular envelope surrounding a stan 
Monthly Not. Roy. Astron. Soc. 95, 469-482 (1935). 
In der Arbeit behandelt Verf. im Anschluß an frühere Arbeiten (Monthly Noti 
Roy. Astron. Soc. 98, 50; vgl. dies. Zbl. 6, 134, und Bull. de l’obs. central & Poul 
kovo 13, 3) die Verhältnisse in Nebelhüllen, die an Ausdehnung zwischen gewöhnt 
lichen Atmosphären und planetarischen Nebeln stehen und auf die wir bei der Deutun 
der Emissionslinien in Sternen der frühen Spektraltypen geführt werden. Es 
zunächst gezeigt, daß die bei planetarischen Nebeln zu vernachlässigenden Über änge| 
1>2-3-—1 im vorliegenden Falle berücksichtigt werden müssen. Bei einem Über N 
gang in das dritte oder ein höheres Niveau spricht Verf. von „Ionisation“. Die weitere 
rechnerische Behandlung des Problems erfolgt in ähnlicher Weise wie in den früheren 
Arbeiten. Es ergibt sich schließlich eine langsame Abnahme der Ionisation nach 
außen. Klauder (Jena). 
Orlov, S. V.: On the strueture of eomet’s head. Russ. astron. J. 12, 1—16 u. engl 
Zusammenfassung 16—20 (1935) [Russisch]. | 
According to the classical theory of comet heads 1) 


4 n PER i | 
paraboloids of revolution and 2) the ratio ae se1} Fe must remain constant. with 


wird 


) 


the heads must have the form oft 
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ime. Here &, denotes the distance of the head’s summit from the nucleus, g — the velocity 
jf emergence of molecules from the nucleus and 1 + u — the repulsive acceleration of the 
jun. Neither of these predictions of the theory are confirmed by observations. — The observed 


hapes of the heads suggest values of the ratio 27 (no denoting the parameter of the para- 


oloid) which are considerably lower than 4, the theoretical value for true paraboloids. This 
hows that the compression of comet heads is greater than it should have be according to 
he theory. — In order to account for the observed shapes of comet heads Bredichin suggested 
wo factors: The first one, that the initial velocities of the molecules depend upon the angle 
Yhich they form with the radius-vector of the comet [Annales de l’Observatoire de Moscou 
2, 1,59 (1881)]. The other that the aperture of the solid angle at the nucleus within of which 
he molecules are ejected is less than 90° (Jaegermann, Bredichins Untersuchungen über 
Kometenformen, S. 186). The author shows however that these factors alone are inadequate 
jo account for the above deviations. Neither the effect of projection upon the sky may be 
esponsible for the observed great compression of the heads as the author shows that the 
xcentricity of the envelope is practically unaltered py projecting. — With respect to the 
onstancy of £,/r? the author states, that although Bredikhin also tried to account for the 
ariations of this quantity by assuming that the initial velocities g depend upon the radius- 
fector r ofthe comet, he did not discuss this factor in any detail and even did not formulate 
/ny particular hypothesis as to the law of change of g. — In order to find this law the author 
onsiders the heat received by the comet’s nucleus from the Sun as the main factor which 
auses this variation. In the first line the author considers the temperature effect. Assuming 
Jhe nucleus to be a perfectly black ball he derives a formula for the mean thermal velocity 


»; of the molecules in the form %= AT km./sec. where ö is the density of the gas expressed 
r 


n terms of the air density under normal conditions and c a constant depending upon the 
olar constant a, the Stephan-Boltzmann constant o and the constant A in the formula for 


he mean thermal velocity of gas molecules v, = = (T — the absolute temperature). 


Substituting numerical values the author finds for c the value 0,495. Assuming' ö for the 
CN), and ©, molecules to be equal to 1,806 and 0,833 respectively he concludes that v, must 
de of the order of 0,4—0,5 km./sec. only. This is decidedly too small to account for the observed 
relocities of ejection which are scores of times larger. — This leads the author to the assumption 
hat the solar rays after being reflected from comet nuclei repell the molecules away from 
he nucleus much in the same way as they do by travelling from the Sun toward the comet. 
Assuming therefore, that the repulsive force of the nucleus varies in inverse proportion to the 
;quare of r, he derives the formula giving the value of the velocity v of a molecule at distance 
= from the nucleus moving along the radius-vector of the comet: 
2r(l+u) 2wW | 2KllHu) , 2kw 

Brzaysı). Auen Ah ir ee et EA 
ei u: Er Fre Frag 
where a new constant u’, the repulsive acceleration of the nucleus is introduced. At the 
boundary of the sphere of activity of the nucleus the relative velocity v is maximum. On the 
other hand, according to Bredichin’s definition this velocity is exactly what we mean by 
2K(I+ mE 

7 


Dr term initial velocity g, the square of which is equal to . From these two 


conditions an approximate formula is derived for &,: &, = Y2r YM whereby not &,/r? 
but &,/VYr has to remain constant. — The new formula was checked on two comets: 19101 


and 1910 II (Halley). It is found that the quantity &,/Vr derived from observationg is prac- 
tically constant in all cases. In case of Halley’s comet there were four envelopes each one 
ingi lue of r permitting to compute M = u’/l + u which was found to have 
1 a50. Tor To- 16, 5.8 «10-315 ea 2,5 10-4 resp. for the first, second, 
third and fourth envelopes visible in the head of this comet on the plates measured by 
Bobrovnikoff [Publ. Lick Observ. 22, 400 (1931)]. Kyrill Ogrodnikoff (Moscow). 


Relativitätstheorie. 


@ Milne, E. A.: Relativity, gravitation and world-strueture. (The internat. ser. of 
monogr. on physies. Edit. by R. H. Fowler a. P. Kapitza.) Oxford: Clarendon press 1955. 
III, 365 S. a. 21 Fig. geb. 25/-. 
E Das Buch enthait se sehr ausführliche und vollständige Darstellung der Gedanken 
les Verf. zur Kosmologie, die er zuerst in Z. Astrophys. 6, 1---95 (1933) in noch unvollkommener 
Form veröffentlichte, die er und einige Mitarbeiter in zahlreichen späteren Aufsätzen präzi- 
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sierten.und immer mehr gegen die Kosmologie der allgemeinen Relativitätstheorie abzu- 
grenzen sich-bemühten. Doch: geht es über diese Vorarbeiten insofern noch weit hinaus, a 
es eine eigene, konsequent durchgeführte Axiomatik fundamentaler Messungen allen mathe- 
matisch-physikalischen Erörterungen zugrunde legt. — Die Einleitung „Scope of the In- 
vestigation‘‘ umreißt in vorläufiger Form die im späteren einzunehmende Position. Nament- 
lich die Art der Verwendung der Begriffe „Raum“ und „Zeit“ wird beschrieben. Der]. Haupt. 
teil „Kinematics and Relativity““ definiert sorgfältig den für alles weitere charakteristische 
und fundamentalen Begriff äquivalenter Beobachter: Zwei (zunächst) beliebig gegen- 
einander bewegte Beobachter A und B sollen äquivalent heißen (A = B), wenn A seine mi 
Uhr und Lichtsignalen erhaltenen Beobachtungen über B in genau derselben Weise beschreiben! 
kann, wie B die seinigen über A. Die Mögliehkeit der Einführung dieses ‚Begriffs der Aqui-: 
valenz hängt an zwei simultanen Funktionalgleichungen, die sehr ausführlich behandelt wer-: 
den. Es gelingt. die Herleitung einer Verallgemeinerung der Lorentztransformation eindimen- 
sionaler Bewegungen auf relativ zueinander beschleunigte Systeme und eine interessante Her-; 
leitung der Lorentztransformation bei gleichförmigen Translationen räumlicher Systeme, 
Dann werden jene Systeme von Partikeln definiert, die im weiteren als Modelle des Universums 
genauer untersucht werden. Für sie wird das „kosmologische Prinzip‘ aufgestellt: Sie > 
sollen sämtlich so beschaffen sein, daß irgend zwei äquivalente Beobachter A und B auf zwei: 
Partikeln einer solchen Welt. die gleiche Gesamtansicht von ihr haben. Der II. Hauptteill 
„Kinematic World-Modells‘ beginnt mit vorläufigen Betrachtungen, die den Newtonschen ı 
Zeitbegriff benutzen. .Es wird gezeigt, daß die berühmte Korrelation zwischen Entfernung ! 
und KRelativgeschwindigkeit irgend zweier Partikel schon auf Grund sehr schwacher‘ 
Voraussetzungen kinematischer Art erhalten werden kann, ohne die Relativitätstheorie ! 
in irgendeiner Form zu bemühen. Im weiteren wird dann ein einfaches kinematisches Welt- ' 
modell konstruiert, dessen Geschwindigkeitsverteilung Lorentz-invariant ist, das in dieser ' 
speziellen Hinsicht also dem kosmologischen Prinzip genügt. Es wird gezeigt, daß man durch ! 
geeignete Koordinierung einer Dichte das System auch vollkommen dem kosmologischen | 
Prinzip unterwerfen kann. Dann ergibt sich der Dichteverlauf 


—2 
ndxdydz = Be? b _ = (?+9+ >) tdzdydz ' (1) 


(B = konst.; c = Lichtgeschwindigkeit; x, y,2,t = Koordinaten und Zeit eines zulässigen 
Beobachters), und die Geschwindigkeiten folgen dem einfachen Gesetz Y 
ul = vy = wi =1/t. (2) 
Das durch diese Gleichungen beschriebene System ist das Fundament alles weiteren. Die 
Partikel, aus welchen es besteht, sind sämtlich einander „äquivalent‘“: Von jedem von ihnen 
hat ein Beobachter die gleiche Ansicht der „Welt“ (1), (2). Die weitere Verwendung dieses 
Modells geschieht nun in der Weise, daß alle neuen Modelle durch Einfügen neuer Partikel‘ 
in das Grundmodell gewonnen werden, wobei diesen zusätzlichen Partikeln aber gestattet 
wird, relativ zu den Fundamentalpartikeln beschleunigt zu sein. Die zusätzlichen Partikel 
können aber nicht Träger äquivalenter Beobachter sein, da die Verallgemeinerung der Lorentz- 
transformation auf beschleunigte dreidimensionale Bewegungen (unter Beibehaltung gerad- 
liniger Fortpflanzung des’ Lichtes) nicht möglich ist. Das „kosmologische Prinzip“ tritt nun 
in einer eigenartigen und ungeheuer scharfen Form auf. Es wird verlangt: Sind O und O° 
äquivalent und existiert für O eine Partikel P am Orte P(x, y,z) mit der Geschwindigkeit 
V(u, v, w) zur Zeit t, die die Beschleunigung g(P, V, t) hat, so soll es für O’ eine analoge Par- 
tikel P’ geben, welche am Orte P’(x’, y’,z’) die Geschwindigkeit V’(w, v’, w‘) zur Zeit t’ hat 
mit einer Beschleunigung g’(P’, V’, t’) derart, daß erstens g’ aus g entsteht durch Lorentz- 
transformation von O auf O’, daß aber auch zweitens g’ von.P’, V’,t’ in genau der gleichen 
Form abhängt wie g von P, V,t. Dadurch ist die Funktion g bestimmt. Es kommt 
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wo X ="? Pla; Y=1= Ve; Z=t1 pP: V/e; &=Z2%/XY ist und @(£) noch un- 
bestimmt bleibt. Das kosmölogische Prinzip hat damit zu expliziten Bewegungsgleichungen 
dP/dt = V; dV/dt = g geführt. Die Folgerungen aus (1), (2) und (3), soweit sie ohne Integra- 
tion der Bewegungsgleichungen gezogen werden können, umfassen den Rest des II. Haupt- 
teils: Die Beschleunigungen werden in Beziehung zur. Gravitation gesetzt, wodurch :aller- 
dings eine zeitabhängige „Gravitationskonstante“ nötig wird. Nachdem die Fundamental- 
partikel mit extragalaktischen Nebeln identifiziert sind, werden die Beziehungen zur Beob- 
achtung hergestellt. Der III. Hauptteil „The Career of the Universe“ beginnt mit der 
vollständigen Integration. der Bewegungsgleichungen; die explizite Kenntnis von.@(£&) ist 
dazu weitgehend unnötig. Über die sehr große Zahl von Einzelheiten der so erhaltenen ‚‚Welt- 
trajektorien“ und ihre statistische Behandlung kann hier nicht mehr berichtet werden. Für 
die Anschauung bemerkenswert ist, daß die freien Zusatzpartikel sich in der Umgebung jeder 
Fundamentalpartikel stark häufen, so daß man aus einem kinematischen Grundpostulat her- 
aus zu der Vorstellung einer Welt geführt worden ist, deren Elemente Partikelsysteme sind mit 
starker zentraler Verdichtung. ‚Wichtig ist. die in $ 385 gegebene Aufzählung aller-beobachteten 
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arakteristiken des Modells. Der IV. Hauptteil ‚‚World-Pictures“ geht noch einmal kurz 
& das einfache durch (1) und (2) beschriebene Modell ein und behandelt dann in nur losem 
sammenhang mit-allem vorhergehenden die. Möglichkeiten der Kosmologie auf Grund 
wtonscher Mechanik und Anziehung. Den Schluß bildet eine kritische Auseinandersetzung 
!b der allgemeinen Relativitätstheorie und ihrer Kosmologie. Mathematische Ergänzungen 
Anhang. Namen- und Sachregister. Heckmann (Göttingen). 


| Tavani, F.: Concerning the meaning of time in Lorentz transformation. Philos. Mag., 

(Ts. 19, 1055—1057 (1935). s 

| Vogtherr, Karl: Gleichzeitigkeit und Relativitätstheorie. I. Z. Physik 94, 261—276 

11935). 

|  Vogtherr, Karl: Gleichzeitigkeit und Relativitätstheorie. II. Z. Physik 94, 785—800 

1935). | 

| Aus a priori angestellten Überlegungen und Gedankenexperimenten kommt der 

rf. zu dem Ergebnis, daß nicht die Lorentzgruppe, sondern die Galileigruppe für die 

nze Physik bindend sein müsse. Heckmann (Göttingen). 
Sulaiman, Shah Muhammad: The mathematical theory of a new relativity. Proc. 

ad. Sci., Allahabad 4, 217—261 (1935). | 


Langevin, Paul: Sur un projet d’experience de M. Dufour. ©. R. Acad. Sci., Paris 
0, 1161—1165 (1935). 

| ‚An investigation of the relativistic kinematics of dises rotating with different 
iform angular velocities about the same axis. H.S. Ruse (Edinburgh). 
Langevin, Paul: Sur un projet d’exp£rienee de M. Dufour. ©. R. Acad. $Seci., Paris 
0, 1448—1450 (1935). 

A reply to Dufour’s discussion of the above paper [see Dufour, ©. R. Acad. 
i., Paris 200, 1283 (1935)]. H.S. Ruse (Edinburgh). 

' Weyssenhoff, Jan W.: On the derivation of the laws of motion in the theory of rela- 
ity. Philos. Mag., VII. s. 19, 416-419 (1935). 

A simple derivation of the usual relativistic formula for the momentum of a par- 
le, based on the consideration of the inelastie collision of two identical particles. 
e assumptions are as follows: (A) it is possible to assign to each particle a momentum- 
etor depending only on its velocity-vector such that the sum of the momenta of all 
rticles involved in a collision remains constant in any collision, and (B) this holds 
r any Galilean frame of reference. J. L. Synge (Toronto). 
Einstein, Albert: Elementary derivation of the equivalence of mass and energy. 
all. Amer. Math. Soc. 41, 223—230 (1935). 

Herleitung der Äquivalenz von Masse und Energie in der speziellen Relativitäts- 
eorie aus der Forderung der Erhaltung von Impuls und Energie bei elastischen und 
elastischen Stößen. Heckmann (Göttingen). 
Kunii, Shujiro: On Campbell’s theorem and its applieations to relativistie ecosmo- 
gy.. Mem. Coll. Sci. Kyoto A 17, 291—304 (1934). 
"Es wird gezeigt, wie eine allgemeine Lösung der Feldgleichungen @,, — Ag,» 
-—#(T,,— 39.,T) in sukzessiver Approximation hergestellt werden kann. Das 
inienelement wird angesetzt in der Form ds? = V?(da°)? + g,da'da* (i,k= 1,2, 3), 
o V und g;x beliebige Funktionen von &,, &, %, 2, sind [in diese Form läßt sich 
des Intervall q,,d"da” (vr = 0,1,2,3) durch passende Koordinatenwahl 
'ingen; Ref.] und so bestimmt, daß die g;, für z, = 0 mit willkürlich vorgegebenen 
unktionen @;; (2, , %;, &,) übereinstimmen. Anwendung auf die Frage der Stabilität.der 
insteinschen Zylinderwelt und die Ausbildung von Kondensationen.. Heckmann. 

Chalmers, J. A., and B. Chalmers: The expanding universe — an alternative view. 
hilos. Mag., VII. s. 19, 436—446 (1935). is 

Die Rotverschiebung der Linien in den Spektren der außergalaktischen Nebel 
ird zurückgeführt auf eine zeitliche Änderung der Planckschen Konstanten h während 
s Zeitraumes zwischen Aussendung und Empfang des Lichtes. Heckmann. 

Jeans, James: The struefure of the universe. Nature 185, 673—675 (1935). 
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Flint, H. T.: A relativistie basis of the quantum theory. III. Proc. Roy. Soc. Lo ml 

don A 150, 421—441 (1935). | 
II. s. dies. Zbl. 9, 184. "| 
Lahoeccetta, Letterio: Le eostanti numeriche caratteristiche dello spazio fisico e definäl 
zione assoluta del valore della earica dell’elettrone, del quanto di Planck, del magnetonn 
di Bohr e della eostante di Rydberg. Acta Pontif. Acad. Sci. Novi Lyncaei 88, 211-222 
(1935). ; | 
Gomes, R. L.: Quelques considerations sur ’&quation fondamentale de la „Nouvellll 
Conception de la Lumiere“ du prof. Louis de Broglie. I. Atti Accad. naz. Lincei, Rend.| 
VI.s. 21, 358—364 (1935). | 
Gomes, R. L.: Quelques eonsiderations sur l’&quation fondamentale de la ‚„‚Nouvell! 
Conception de la Lumiere“ du prof. Louis de Broglie. II. Atti Accad. naz. Lincei, Rend.| 
VI. s. 21, 443—447 (1935). 
Gomes, R. L.: Sur une propriete de P’operateur 4 de M. de Broglie. Atti Accadlı 
naz. Lincei, Rend., VI. s. 21, 499—501 (1935). 
@ Meitner, Lise, und Max Delbrück: Der Aufbau der Atomkerne, natürliche un« 
künstliche Kernumwandlungen. Berlin: Julius Springer 1935. 62 8. u. 13 Abb. RM. 4.50 


Sevin, Emile: Les niveaux du neutron. ©. R. Acad. Sci., Paris 200, 2070—2072 (1935)| 


Wick, 6. C.: Teoria dei raggi ß e momento magnetico del protone. Atti Accad. nazi 
Lincei, Rend., VI. s. 21, 170—173 (1935). 
Es wird die Annahme diskutiert, daß die Kräfte zwischen Neutronen und Protonen 
im Kern von einer virtuellen Erzeugung eines Neutrinos und eines Elektrons (virtuelle: 
ß-Zerfall) herrühren. Es wird darauf hingewiesen, daß für diese Kräfte die virtuelld 
Erzeugung von Teilchen mit 137mal größerem Impuls eine Rolle spielt als sie beim 
wirklichen f-Zerfall auftreten. Daher ist es nicht überraschend, daß die Extrapolation 
der Daten aus dem Zerfall hier sehr stark von dem Ansatz für die Erzeugungswahr 
scheinlichkeit abhängt, und daß der einfachste Ansatz für diese eine falsche Größen- 
ordnung liefert. Es wird ferner gezeigt, daß die gleichen Annahmen dazu führen. 
daß das magnetische Moment des Protons nicht gleich einem Kernmagneton istt 
und es wird plausibel gemacht, daß dieser Effekt ausreichen könnte, um das beob+ 
achtete Moment des Protons zu erklären. R. Peierls (Manchester). 
Jaeger, J. C.,and H. R. Hulme: The internal conversion of y-rays with the produetiom 
of eleetrons and positrons. Proc. Roy. Soc. London A 148, 708—728 (1935). | 
Die Verff. berechnen die Anzahl von Elektron-Positron-Paaren, welche durchi 
Absorption der von einem radioaktiven Kern ausgesandten y-Strahlen in der Nähek 
von demselben Kern produziert werden. Dabei wird der radioaktive Kern als strahlen-ı 
der Dipol oder Quadrupol betrachtet. Der Effekt ist nicht sehr empfindlich gegen! 
Anderung der Atomnummer des Kerns und wächst mit der Energie des y-Strahl- 
quants. Für y-Quanten der Größenordnung 5 mc? werden etwa 10- bis 10-3 Paare 
pro Quant erzeugt. In diesem Gebiet nimmt der Positron den größten Teil der ver- 
fügbaren Energie auf. Im Grenzfall sehr kleiner Atomnummer hat man symmetrische 
Energieverteilung zwischen Elektron und Positron. Die Resultate zeigen (mit Berück- 
sichtigung der experimentellen Schwierigkeiten) befriedigende Übereinstimmung mit 
den experimentellen Ergebnissen von Alichanow und Koxaedew [Z. Physik 90, 
249 (1934)]. Waller (Upsala). 
Hulme, H. R., J. MeDougall, R. A. Buckingham and R. H. Fowler: The photoeleetrie 
absorption of y-rays in heavy elements. Proc. Roy. Soc. London A 149, 131—151 (1935). 
Die Verff. entwickeln eine Methode zur numerischen Berechnung des photoelek- 
trischen Absorptionskoeffizienten für die K-Schale (mit Vernachlässigung der Wechsel- 
wirkung der Elektronen). Die Methode ist für beliebige Atomnummer z und Ener- 
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ien hv, der einfallenden Quanten gültig. Praktisch anwendbar hinsichtlich der nume- 
Nischen Auswertung ist sie nur für hy,/mo? <4 (mc? — Ruheenergie des Elektrons). 
umerische Berechnungen sind ausgeführt für hv,/mc? = 0,693 und 2,21 sowie 
= 26, 50, 84. Die berechneten Werte stimmen gut mit der von Harvey Hall (vgl. 
dies. Zbl. 9, 277) abgeleiteten Formel überein. Die Verff. benutzen seine Formel 
jowie die für 20 gültige Sautersche Formel zur Komplettierung ihrer eigenen 
Rechnungen. Der Absorptionskoeffizient des ganzen Atoms wird dann durch Multi- 
»likation mit 5/, erhalten wegen experimenteller Erfahrungen und Berechnungen von 
Hall und Rarita [Physic. Rev. 46, 143 (1934)]. Die Verff. geben Kurven für ver- 
chiedene Elemente, welche die Abhängigkeit des Absorptionskoeffizienten von hv,/me? 
eigen. Für Blei ist die Übereinstimmung vorzüglich mit den empirischen Kurven 
yon L. H. Gray [Proc. Cambridge Philos. Soc. 27, 103 (1931)] im Bereich hv,/mc? »1. 
Waller (Upsala). 


Bethe, H. A.: On the annihilation radiation of positrens. Proc. Roy. Soc. London 
A 150, 129—141 (1935). 

Die Wahrscheinlichkeit für die Vernichtung eines positiven Elektrons und die 
ntensität und Richtungsverteilung der dabei entstehenden Strahlung werden be- 
rechnet. Die Ergebnisse werden herangezogen zur Deutung der experimentellen Resul- 
ate über die Streuung harter y-Strahlen. Casımir (Leiden). 


Fano, Ugo: Sullo spettro di assorbimento dei gas nobili presso il limite dello spettro 
Parco. Nuovo Cimento, N. s. 12, 154—161 (1935). 

Die Spektren der Edelgasatome zeigen zwei Serien von Linien, die gegen die 
tenzen ?2P} und ?P} konvergieren. In dem Bereich zwischen diesen beiden Grenzen 
ntersuchte Beutler [Z. Physik 93, 177 (1935)] das Absorptionsspektrum bei sehr 
geringen Drucken und fand Serien stark verbreiterter unsymmetrischer Linien über 
dem kontinuierlichen Untergrund. — Würde man zu ihrer Deutung von den Eigen- 
unktionen nullter Näherung der einzelnen Elektronen ausgehen, so erhielte man ein 
Kontinuum mit überlagerten scharfen Linien, die gegen ?P} konvergieren. Das 
Beutlersche Ergebnis ist daher nur durch eine Wechselwirkung zwischen Kontinuum 
und diskreten Termen zu verstehen. Hierbei genügt es, die unmittelbare Umgebung 
des diskreten Terms zu betrachten, wo Verf. das Kontinuum durch ein sehr enges 
diskretes Spektrum ersetzt, indem er das Atom als in eine sehr große Kugel ein- 
geschlossen ansieht. Die Störungsrechnung ergibt dann unter einer Reihe weiterer 
dealisierungen stark durch Autoionisation verbreiterte Linien. Ferner tritt die ge- 
wünschte Wechselwirkung zwischen Kontinuum und Linien auf, die eine Unsymmetrie 
und leichte Verschiebung der letzteren bedingt. 8. Flügge (Leipzig). 


- _Blochinzew, D., und F. Halperin: Über die Absorption und Streuung der Röntgen- 
strahlen. Physik. Z. Sowjetunion 7, 175—188 (1935). 

- Der Photoeffekt an der K-Sehale wird berechnet, indem als Eigenfunktion des 
Elektrons im angeregten Zustand (kontinuierliches Spektrum) eine ebene Welle an- 
genommen wird, „‚weil diese dem Problem der Elektronen im Kristallgitter mehr an- 
gepaßt sei“ als die (korrekte) Eigenfunktion des Elektrons im Feld des Atoms. 
Bethe (Ithaka). 


Pauling, Linus, and J. Y. Beach: The van der Waals interaction of hydrogen atoms. 
Physic. Rev., II.s. 47, 686—692 (1935). | 

Die van der Waalssche Wechselwirkung zweier Wasserstoffatome wird für große 
Abstände mittels eines Variationsverfahrens mit sehr vielen en nn 
ausgerechnet. Das Ergebnis zeigt,daß das erste Glied der Energie — BnEJaRu 
schon bei Eisenschitz und Jordan [Z. Physik 60, 491 (1930)], Hass (dies. Zbl. 1, 39), 
Slater und Kirkwood (dies. Zbl.1, 248) recht gut herauskam. F. Hund (Leipzig). 
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Knipp, Julian K.: On the Zeeman effeet in: diatomie moleeular states having, 
L-uncoupling. Physic. Rev., II. s.'47, 672—-677 (1935). . ° nswark nadaa 
Der Zeemaneffekt eines zweiatomigen Moleküls wird theoretisch für den Fall 
untersucht, daß der Bahndrehimpuls Z der Elektronen teilweise durch die Möleküll 
rotation von der Kernverbindungslinie entkoppelt ist.‘ Die Theorie. wird vor allem 
auf die 3 d- und 4 d-Zustände von He, angewandt, wo ein ‘Vergleich mit der Erfahrun 
möglich ist. Es ergibt sich befriedigende Übereinstimmung. R. de L. Kronng. 
Steensholt, Gunnar: Über die Polarisierbarkeit von H;. Z. Physik 94,770— 772 (1935). 
Berechnung der Polarisierbarkeit nach einem .Variationsverfahren.  Bethe. 
Coulson, €. A.: The eleetronie strueture of Hz. Proc. Cambridge Philos. Soc. 31, 
244-259 (1935). te £ Si Be > 

Für die gleichseitig dreieckige Anordnung der Kerne werden die beiden tiefste 
Zustände eines einzelnen Elektrons im Kraftfeld des Molekelrestes untersucht und: 
damit Abschätzungen für die Energie der H+-Molekel gegeben. F. Hund (Leipzig). 

Wheland, 6. W.: The quantum-mechanical treatment of molecules by the method! 
of spin valence. J. chem. Phys. 3, 230—240 (1935). 

Für die Annäherung der Eigenfunktiöonen einer Molekel durch E.-Fn. einzelner: 
Elektronen in Atomen (Slater, vgl. dies. Zbl. 3, 95) läßt sich auch das formale Ver-- 
fahren der „Spinvalenz“ (Born, Heitler, Rumer, Weyl, vgl. dies. Zbl. 1, 251;.2%,, 
308, 428) benutzen. Die Ausnutzung der Symmetrie der Molekel wird an einem Bei-. 
spiel gezeigt; Vereinfachungen für verwickelte Fälle werden angegeben. .. F. Hund. 

Eyring, Henry, and Harold Gershinowitz: The resolution of bond eigenfunetions ı 
in‘terms of a linearly independent set. .J. chem. Phys. 8, 224—229 (1935). 

'; Die Eigenfunktion eines Molekelterms nähert man häufig durch sog. ‚„‚Bindungs- 
eigenfunktionen“ an (Slater, vgl. dies.. Zbl. 3, 95). Diese werden mittels eines-ana- 
Iytischen Verfahrens durch einen- Satz linear unabhängiger Bindungsfunktionen dar 
gestellt. Das Verfahren wird erläutert am Fall der Singuletts bei 3—6 Bindungen: 

ulon 1 °F. Hund (Leipzig). " 

Sehuchowitzky, A. A.: Eine neue Formulierung des Pauli-Prinzips für Bindungs- 
probleme. Acta. physicochim. .(Moskva) 2, 81-90 (1935). u: 

Bei der Zurückführung des Vielelektronenproblems einer Molekel auf ein Problem 

der äußeren Elektronen allein wird gewöhnlich die durch das Pauli-Prinzip bedingte Ab- 

stoßung zwischen einer abgeschlossenen Schale und den Valenzelektronen des Nachbar- 


atoms ‚vernachlässigt. - Durch eine einfache: Abänderung des Verfahrens läßt ‚sie sich 
näherungsweise mitberücksichtigen. F. Hund (Leipzig). 

Trenkler, Friedrich: Eigenschwingungen mechanischer Molekülmodelle. II. Vier- 
massensysteme. Physik. Z. 36, 423—432 (1935). BERN 

I. s. dies. Zbl. 10, 382. 

Slater, J. C., and H. M. Krutter: The Thomas-Fermi method for metals. Physic. 
Rev., II. s. 47, 559 —568 (1935). iin N 

Die Verteilung der Elektronen in einem Metall wird unter Berücksichtigung des 
Potentials der Ionen’ nach der: Thomas-Fermischen Näherung berechnet. Dabei wird 
das Feld der ein bestimmtes Ion umgebenden Ionen als kugelsymmetrisch behandelt: 
Es stellt sich heraus, daß sich eine sehr ‘schlechte Näherung für die Gesamtenergie 
ergibt, diese nimmt nämlich mit wachsendem Atomabstand monoton ab, und zeigt 


überhaupt kein Minimum. : Auch: eine: Berücksichtigung des. Austauschs nach Dirac 


gibt keine wesentliche Verbesserung. Verff. sind der Meinung, .daß die Methode trotz- 
dem eine vernünftige Dichteverteilung liefert, die als nüllte Näherung für eine bessere 
Methode verwendet werden kann. uR. Peierls (Manchester).: ' 


Gorter, €. J.: Note on the supraconductivity of alloys. Physica 2, 449-452 (1935). | 


Nimmt man an, daß ein Magnetfeld eine endliche, vom Material abhängige Ein- 


dringtiefe- 2 (Schicht der persistierenden Ströme) in einen Supraleiter hat, so werden, 
wie Verf. zeigt, supraleitende Schichten kleinerer Dicke als l’auch bei Feldern oberhalb 
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lies normalen .Schwellenwerts möglich. Damit ließe sich das Verhalten gewisser Le- 
| lerungen, die bei. relativ hohen Feldern. supraleitend bleiben, dahin erklären, daß sich 
ihnen solche Schichten </ ausbilden. Ein solches supraleitendes Netzwerk könnte 
fuch einen Teil der magnetischen Kraftlinien einfangen, wie beobachtet. Der Unter- 
jchied zunormalen Supraleitern bestände darin, daß in letzteren die Minimaldimensionen 
fines supraleitenden Gebietes schon >I wären. Nordheim (Lafayette, Indiana). 


Klassische Optik. 


.„Erdelyi, Artur: Bemerkungen zur Ableitung des. Snelliusschen Brechungsgesetzes. 
. Physik 95, 115—132 (1935). 

Einleitend erwähnt Verf. die bekannten Komplikationen, welche bei der Lösung 
er Wellengleichungen in unendlich ausgedehnten Medien darin bestehen, daß außer 
en Rand-, Übergangs- und Regularitätsbedingungen im Endlichen noch Randbedin- 
ungen im Unendlichen vorgeschrieben werden müssen, Nach dem Vorgang von Wey- 
ich kann man von vornherein nur im endlichen gelegene Energiequellen zulassen 
ınd sodann die Leitfähigkeit des Mediums von null verschieden wählen. Hierdurch 
st dann die Randbedingung im unendlichen eindeutig festgelegt. Exponentielles 
erschwinden der Lösung dortselbst. Nach Verf. leistet diese Methode mehr als die frühere 
on Sommerfeld angegebene. Verf. zeigt dieses zunächst an dem Beispiel der Reflexion 
d Brechung einer Zylinderwelle, wobei er auch auf den Existenzbeweis der Lösung kurz 
ingeht und die Lösung in Form der bekannten unendlichen Integrale diskutiert. Be- 
erkenswert ist, daß die Arbeit von H. Weyl (Ann.-Physik 1919) nicht erwähnt wird. 
m weiteren Teil der Arbeit befaßt Verf. sich mit der Ableitung von Näherungswerten 
m Falle sehr großer Entfernung von der Lichtquelle (Übergang zur ebenen Welle). 
um Schluß erwähnt Verf. bei dem vorliegenden Problem mögliche Fehlschlüsse. 
ie Dissertation von Funk, Zürich 1921, und. die -hierher gehörige Arbeit von 
. Noether (vgl. dies. Zbl. 2, 363) finden keine Berücksichtigung. M.J.O. Strutt. 
Darbyshire, O.: Interpretation of Fermat’s prineiple. Nature. 135, 586—587 (1935). 
“Discussion of the 'meaning of. Fermat’s principle. The question.on which the authors 
isagree is whether Fermat’s principle requires you to compare the optical lengths between 
wo points on every line joining these points, or if you are only allowed to compare the optical 
ngths on such curves, that are straight in each medium. That means on such curves that 
re extremals of our variation problem. Obviously, Darbyshire mistakes the principle of 
Termat, valid for all neighboring curves, for the principle of stationary path, where only the 
ightways on extremals have to be compared. The abstractor suggests, in answer to both 
uthors, to remember that Fermat’s principle does only allow to compare the lightways on 
eighboring: curves. © 00.0%  Herzberger (Rochester). 

- -Bisacre, F. F. P.: Convergent polarized light and Hertz’s problem for a uniaxial 
aterial. Proc. Physic. Soc., London 47, 306—322 (1935). 

"Während man sich. im. allgemeinen .bei der Behandlung der Optik der Kristalle 
uf:ebene: Wellen beschränkt und aus deren Verhalten auf die Ausbreitung und das 
erhalten konvergierender oder divergierender Wellen schließt, entwickelt: der Verf. 
ür den Spezialfall des einachsigen Kristalles die Gleichungen des elektromagnetischen 
eldes, des Pointingschen Vektors usw., die einem im Kristall schwingenden elektrischen 
Dipol entsprechen. Er diskutiert die erhaltenen Gleichungen für vom Dipol weit ent- 
fernte Aufpunkte sowie für solche Aufpunkte, die innächster Nähe (Abstand < Wellen- 
länge) des Dipoles liegen. Das elektromagnetische Wellenfeld läßt sich aus zwei Einzel- 
wellen, einer sphärischen und®einer sphäroidalen Welle zusammensetzen. Die bekannten 
Aussagen’ über die Fresnelsche Wellenfläche werden in größerem Abstande vom Dipol 
bestätigt. In nächster Nähe des Dipols gelten sie nicht. Hier ist das elektrische Feld 
das elektrostatische Feld des Dipols, das mit der Zeit sinusförmig sich ändert, ohne 
angebbare Phasenabhängigkeit vom Abstand. In Richtung der Symmetrieachse des 
Materials’werden beide genannten Wellen, die'sphärische und die sphäroidale — einzeln 
betrachtet: — unbestimmt. ‘Diese Unbestimmtheit verschwindet aber, wenn man beide 
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Wellen gemeinsam betrachtet. Es handelt sich also nur um eine mathematische Zee 
legung in zwei Wellen, die keine physikalische Realität besitzt. Der Verf. gibt auf Grund! | 
der von ihm abgeleiteten theoretischen Ergebnisse Anweisungen zur einfachen eX- 
perimentellen Erzeugung der bekannten Ringe und Büschel, die man bei Kristalleni 
unter besonderen Umständen beobachten kann. Picht (Berlin). ll 
. Marton, L.: Le mieroseope &leetronique et ses applieations. Rev. Optique 14, 129 | 
bis 145 (1935). 
Croze, Frangois: Sur les formules generales de la r&fraction d’un pineeau lumineux. | 
C. R. Acad. Sci., Paris 200, 1580—1583 (1935). | 
Geometrical derivation of the formulae of Sturm. Max Herzberger. | 
Bouma, P. J., und 6. Heller: Grundlinien einer allgemeinen Theorie der Farben-- 
metrik. II. Akad. Wetensch. Amsterdam, Proc. 38, 258—271 (1935). | 
In a supplement to two earlier papers the authors have given a detailed mathe- 
matical theory of their 4-dimensional color space comprising daylight and corpuscuları] 
vision. According to this theory, to every type of sensation corresponds a curve. Ai 
totality of these curves define a special 3-dimensional space, the so-called C-space, 
The authors investigate how the coördinates of the C-space are changed if we transform: 
the coördinates of the 4-dimensional space or if we change the definition of brightness3 
measurement. It is shown that a special 3-dimensional space, called the D-space, 
is independent of the measurement of brightness. — The authors criticize the line: 
element, introduced by Schrödinger, the integral of which should give a measure 
of the brightness in the space of daylight. They show that the experimental test does3 
not lead to satisfactory results. Therefore, they try to make a generalized line element) 
which they give simultaneously for their 4-dimensional color space. — They also give 
a conversion of the Schrödinger coördinates to the coördinates suggested by the Com--| 
mission Internationale de l’Eclairage to obtain a better, i. e., closer conformation to, ‚| 
modern measurements (see this Zbl. 11, 190). Max Herzberger (Rochester). | 


"Thermodynamik und klassische kinetische Theorie der Materie. | 


Jaeyna, W.: „Near“ and „Far“ action in the thermodynamieal equation of state. 
Bull. int. Acad. Polon. Sci. A 1985, 4-13. 

Verf. erörtert den Anteil der Kohäsionskräfte und der Stöße (,„Fern-“ und „Nah-- 
wirkung“) auf die Energie realer Gase. Es wird eine Gleichung abgeleitet, die mit} 
einer thermodynamisch korrekten Zustandsgleichung vereinbar ist und die Temperatur-- 
abhängigkeit des Druckes mit der Volumabhängigkeit der Energie derart verknüpft, daß) 
der Einfluß von ‚Fern-“ und „Nahwirkung“ unmittelbar ersichtlich ist. _Eisenschitz, , 

Jaeyna, Witold: The prineiple of the „Dominant-aetion“ in the thermodynamieal| 
equation of state. Bull. int. Acad. Polon. Sci. A 1935, 14—18. 

Verallgemeinerung der Theorie der thermodynamisch korrekten Zustandsgleichung, 
Es wird gezeigt, daß der negative Jouleeffekt des Heliums mit der Theorie vereinbar ist. 

Eisenschitz (London). 

Sterne, T. E.: A note on ereation and annihilation in statistieal assemblies. Proc. . 
Cambridge Philos. Soc. 31, 303—306 (1935). 

Fowler’s general method of calculating the equilibrium state of on assembly of! 
dissociating systems [R. H. Fowler, “Statistical Mechanics” Chapter 21 (1929)] isı 
shown to be capable of application to cases where systems of different species can be: 
created or annihilated in pairs in the assembly itself. Such a case is that of Dirae: 
electron-pairs. W. H. MeCrea (London). 

Gemant, A.: Dipole rotation in solid non-erystalline materials. Philos. Mag., VIL.s. 
19, 746—758 (1935). | 

Verf. stellt sich die Frage, ob die Debyesche Dipoltheorie der Flüssigkeiten auf’ 
amorphe Medien anwendbar ist bzw. verallgemeinert werden kann. Es wird das Ver-. 
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Iten der Dipole in einem amorphen Medium mit Viskosität und Elastizität mit 
licher Relaxationszeit untersucht. Es ergibt sich, daß die Grundgleichungen der 
oltheorie im betrachteten Fall nahezu unverändert bleiben, so daß die Antwort 
f die eingangs gestellte Frage bejahend ausfällt. V. Fock (Leningrad). 

_ Trinks, Walter: Zur Vielfachstreuung an kleinen Kugeln. Ann. Physik, V.F. 22, 
1—-590 (1935). 

Verf. untersucht, wie sich die Streuintensität eines kolloidalen Kügelchens ändert, 
nn ein zweites solches Teilchen in seine unmittelbare Nähe rückt. Zur Erfüllung 
Grenzbedingungen an der Oberfläche beider Kügelchen ist eine Transformation 
Potentiale auf zwei Polarkoordinatensysteme notwendig. Da im Falle sehr kleiner 
geldurchmesser 2a in der Entwicklung der Streupotentiale nach Kugelfunktionen 
einziges Glied — nach Mie — ausreicht, wird die Transformation auf diesen Fall 
chränkt. Es erweist sich, daß bei Berücksichtigung eines Nachbarteilchens die 
euintensität um einen explizite angebbaren Faktor abgeändert wird, der mit zu- 
hmendem Abstand R der Kugelzentren sehr rasch gegen 1 geht. Die Berücksichti- 
ng mehrerer Nachbarteilchen bietet keine prinzipiellen Schwierigkeiten. V. Fock. 
Debye, P.: La rotation des mol&eules dans les liquides. Bull. Acad. Roy. Belg., V. s. 
166-174 (1935). 

Die Untersuchung der Zerstreuung von Röntgenstrahlen durch Flüssigkeiten ergibt, 
ß die räumliche Verteilung der Moleküle in einer Flüssigkeit der in einem festen 
istallgitter vergleichbar ist. Die Untersuchungen über die Zerstreuung monochro- 
tischen Lichtes durch Flüssigkeiten zeigen weiter, daß auch der dynamische Zustand 
Moleküle in einer Flüssigkeit mit der in einem Kristallgitter vergleichbar sei. Man 
nn sich vorstellen, daß der Schwerpunkt eines Flüssigkeitsmoleküls Schwingungen 
einen Punkt ausführt, der sich selbst wieder relativ langsam verschiebt. Ebenso 
tfte auch die Rotation der Flüssigkeitsmoleküle nicht wie in einem Gase vollkommen 
i erfolgen, sondern mehr oder weniger einer Torsionsschwingung um eine Achse 
ichen, deren räumliche Orientierung sich selbst wieder langsam verändert. Setzt 
n diesen Umstand in Rechnung, dann zeigt sich, daß die durch ein Dipolmolekül 
m Momente u in einem elektrischen Felde der Stärke Eins hervorgerufene Molekular- 
larisation nicht den aus der Debyeschen Theorie für ein freies Gasmolekül folgenden 
: 2 

ert FT hat, sondern daß dieser Wert mit einem Faktor R(y) =1— L?(y) zu ver- 
en ist, worin L die Langevinsche Funktion bedeutet und y = E/kT ist, — E - cos® 
ießlich die potentielle Energie bedeutet, die das Molekül hat, wenn seine Achse 
it der Achse der Torsionsschwingungen den Winkel ® einschließt. Auf Grund dieser 
ıtsache läßt sich verstehen, wieso sich in vielen Fällen aus Messungen der DEK 
nes Stoffes in Lösung andere Werte für u ergeben als aus Messungen des Stoffes 
ı Dampfzustand. Ähnliche Überlegungen werden auch auf den Kerreffekt angewendet. 

’ Fürth (Prag). 


Geophysik, Meteorologie, Geodäsie. 
Jeffreys, Harold: Time and amplitude relations in seismology. Proc. Physic. Soc., 
ondon 47, 455—459 (1935). 

- In an earlier investigation by the author into the diffraetion of a compressional 
ıve in two superposed layers of uniform compressible material certain predictions 
e made about the amplitudes of the direct and the indireet waves. In particular, 
hen the depth of the focus is taken into consideration the amplitude of the direct 
‚ve should fall off as the inverse square of the distance; actually the amplitude varies 
ughly as the inverse distance. Further, the configuration of the indirect pulse should 
‚ different from that of the direct one, whereas in fact they are of the same type. 
1e author coneludes that the only possible interpretation of the amplitude relations 
that the angle of emergence of the direct wave is finite and much the same at all 
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distances; the ordinary law.of refraction does not hold, but there is presumably scatte 
ing from the interface. It is suggested that the observations made during seism 
prospecting may help to settle the outstanding difficulties. It-is shown that: wh« 
the upper layer is not.of uniform thickness the delay in transmission due to the ove 
burden depends almost entirely on the velocities and on the depth of the overburd« 
near the ends of the path. R. Stoneley (Cambridge). 

"Banerji, $.. K.: Theory of mieroseisms. Proc. Indian Acad. Sei., Sect. A 1, 74 
bis 753 (1935). ee 

; Mikroseismische Bodenunruhe, die Perioden’ aufweist von 4—10 see, wird dure 
verschiedene: Ursachen "hervorgerufen. - ‚Verf.. scheidet: zwischen. falscher und: echt: 
Mikroseismik. Erstere ist: hervorgerufen durch. Druckschwankungen, die dure 
Windstöße gleicher Periode wie die beobachtete seismische’ Bodenunruhe verursacl 
ist, wenn die Druckschwankungen ungedämpften Zutritt zum Seismographen 'haber 
Die echte Mikroseismik kann: verursacht sein durch Wellengang im Flachwasse: 
durch Brandung an Küsten, durch Windstöße an Unebenheiten ‚der Erdoberfläch. 
durch magmatische Vorgänge ‘und endlich durch Druckschwankungen am Meere: 
boden, hervorgerufen durch Schwerewellen an der Wasseroberfläche. Letztere häi 
Verf. für die wichtigere Ursache. Durch Berücksichtigung der Kompressibilitä 
des Wassers und seiner Viskosität, wobei die letztere weniger Bedeutung hat, geling 
es nachzuweisen, daß sich Druckschwankungen än der Meeresoberfläche verhältnis 
mäßig schnell bis zum Meeresboden fortpflanzen müssen. Versuche in Wasserbassin 
mit kleinen Wellenlängen (2—6 cm) bestätigen dieses. Bei Stürmen über der Arab» 
schen. See und’ dem ‘Golf von Bengalen: wurden: in Kalkutta, Bombay, Agra, dreı 
Stationen mit unterschiedlichem geologischem- Bau, mikroseismische Bodenbewegun: 
gleicher Periode aufgeschrieben. In der Nähe des Sturmzentrums ist das‘ Verhältni; 
der:Horizontal- zur. Vertikalkomponente etwa 3:1, um in großer Entfernung auf 0,, 
abzufallen: Da die Eigenschwingung der Arabischen See und des Golf von Bengaler 
1—2 sec beträgt, kann es sich bei den registrierten Bewegungen nicht um eine Resonanz 
erscheinung handeln. lab, 

' Mügge, R.: Energetik des Wetters. .Meteorol. Z. 52, 168—176 (1935). 


sind weniger die langsam wirkenden Veränderungen der Strahlungsvorgänge an sicH 
als vielmehr die intensiveren --Veränderungen ‚der thermodynamischen Vorgänge be: 


f; 3 


teiligt, welche die in der freien Atmosphäre dauemd erfolgende Abkühlung kom- 


Iuftmassen ‘und: Labilisierung der Warmluftkörper — die: horizontale Verteilung der 
potentiellen troposphärischen Energie verändert. Die an die anisobaren Vertikal- 
bewegungen gebundenen wetterwirksamen Vorgänge-benötigen Energiezufuhr. Die: 
Feuchtlabilität kann dabei nur die Rolle -der Verstärkung schon in Gang gekom- 
menen Aufgleitens übernehmen. Die Änderung der Zirkulätionsenergie (Zirkulations- 
leistung), welche  anisobare : Vertikalbewegungen in. Gang: bringt. oder ‚abschwächt, 
kann im wesentlichen durch. ungleiche- Erwärmung, durch ‘obere Druckänderungs- 
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